DE 
Principus & KRatiocinatione 


GEOME I RARUM 


Ubi oſtendirur incertitudinem fal- 
ſictatemq; non minorem ineſle ſ{criptis 
eorum,quam {criptis Phyſicorum & 
Echicorum. 


Contra faſtum Profeſſorum Geometrig. 


LO NDINIT, 
 Apud Anarean (C rooke in Cormiterio D, Pauls 
ſub ſigno Draconis viridiss 1666. 
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 AdT tabriſeimun Dominum D. Hen- 


ricum Bennet Baronem de Arlington, Sere-- 
niſsimo Regt C arolo IT. a C onfilis, &© Se- 


cretarium primat um. 
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$58. Domine) opi debeam, ingra- 
d cus eſſen nifi tante gratie ve - 


ſt1gium aliquod etſi obſcurum extare 


curarem, Quod cum alia non poſſum, 
vulgata via Seholarium facio , Dedico 
tib1 libellum, non male moratum, ſed ta- 
men audaculum; Geometrarum enim to- 
cam invadit nationem, Quid (inquies) fi 
injuſte? Mihi quidem id dedecus magnum 


A3 eſlet, 


CO A wv ee 


efler, ſed quod ad te, qui ad altiora inſtitu- 


tus es, quemq; morum & officu met erga 


teipſum, non nugarum mearum inſpeto- | 
rem facto, non pertinebit. In magno qui- 


dem periculo yerſart video exiltimationem 
meam,.quia Geometrts fere omnibus dr{- 


(entio, Eorumenim qui de {dem rebus 
mecum al1quid ediderunt, aut ſolus inſanio 
ego aut ſolus, non inſanio; terttum enim 


non eſt, nifi (quod dicet forte aliquis)inſa- 


niamus omnes.Cxterum ſine Tudice lis eſt, 
niſl quod Iudicem aliquando ſeipſam con- 


ſtituer nondum imbura poſteritas, Vidert 
tiblinterea vir bonus,etſi peſs1tmus Geome- 


tra, ſatis habeo. Deum precor ut te optimo 


Regt, miniſtrum optimum diutſsime con- 


{ervare velit. 


Servorum tuorum humillimus, 


Ti titibes 
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YAP.. I.- De Pundo, 

Cap. II. De Linea. 
Cap, III. \De Termino, 
Cap. IV. De Linea Rea; 
Cap. bL De Syperficie. 
Cap. De Superficiei Terminis. 
cs V I. De Superficie Plana, 
Cap, VIII. De Angulo. 
Cap. IX. De Figura. | 
Cap- X. DePetitione prima El. 1. Euclidis. 
Cap. XI. ) 
Cap. XII. 
Cape XI II. 
Cap. XIV. *De Ratione: 


| Cap. XV. 


Cap. XVI. 

Cap. XVII. | 

Cap. XV ITT. De Radice & Latere., 

Cap. XIX. Prop. 16. El. 3. Examinata. 
Cap. X X. De Dimenſione Circuli, 


Cap. XXI. De Magmindine Circuli Hugeniana. 


Cap. X XII. De SedGione Anguli, 


Cap. X XII I. Deratione quan habet reffa compoſi itacx _” 


O- Tangente 3O. grad. ad Radinm ipſum. Items 
El. 1. Demonſtratione, 
Addita e : 4 

Appendix de Mediis proportionalibus in genere. 
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Contra Creometras. 


WMOntra Geometras (amice Le(or) non contra Geo- 
metriam hacſcribo. Artem iplam, artium Navi- 
gandi, Aditicandi, Pingendi, Computandi, & de- 
nique (ſcientiz omnium nobilifiimz ) Phyſicz 
matrem, Xque ac qui maxime, laudibus ex- 
tollendam cenſeo. ; 

Cxterlim ubi Geemetrz Encomiis artis quam profitentur 


(imperite an aſtute neſcio) ſuas ipſorum laudes immilcent, li- 
citum mihi (puto) erit, diſtinguere. Quomodo autem Scien- 


tiam hanc laudare foleantMagiſtri ejus,ex uno Clavio intellige- 
re poſſumus , laudante illam in Prolegomenis ad Enclidem, 
hoc modo. | 

$7 vero Nobilitas atq;, praſtantia Scientie ex certitudine de- 
monſtrationum quibus utitur, ſit judicanda ; hand dubid Mathe- 
matice diſcipline inter cateras omnes principem habebunt locum. 


Demonſtrant enim omnia, de quibus ſuſcipiunt diſputationem fir- 


miſſumis rationibus, confirmantq; , ita ut vere ſcicntiam in au- 


| ditoris animo gignant, omnemg; prorſus dubitationem tollant : 
1d quod aliis ſcientiis vix tribuere, &c. Et paulo infra : 


Diſcipline Mathematice veritatem ades expetunt, adamant , 
excoluntque, ut non ſolum nihil, quod ſit falſum, verum etiam 
nibil, quod tantum probabile exiſtit, nihil denique admittant , 
quod certi(ſumis demonſirationibas non confirmant. 


Quibus 


Ji (2) 


Quibus verbis (quia Sc7crs, non Sierra demonitrat) non 
| artem iplam, ſed magiſtros Jaudat : Certitudo Scientlarum 
vmnium Xqualis eſt , alioqui enim Scientiz non eflent, cum 
Scire non ſulcipiat magis & minus. Phyſica, Ethica, Politica 
{i bene demonſtratz ellent non minus certz cllent quam Pro- 
nunciata Mathematica, ficut nec Mathematica Scientiis aliis 
ccrtior eflet, niſi recte demonſtrarentur ea quz pronuntiat. 
Itaq; per hanc Epiſtolam hoc ago, ut oſtendam tibi non mj- 
norem elle dubitandi cauſam in Scriptis Mathematicorum 
| quam in Scriptis Phyſicorum, Ethicorum, &c. 
Þ Omitto inter Geometras dillentiones & mutua convitia, 
que ſizaum -certiſhmum Ignorantix ſunt. Ipſa aggredior 
Principia, & interdum etiam Demonſtrationes. Sive enim 
Principia falſa ſint, ſive illatio neceſlaria non fit, demonſtratio 
nulla eſt. Pro Geometris autem omnibus oppugnabo Exclx-- 
dem, qui omnium Geometrarum Magiſter exiſtimatur, & in- 
terpretem ejus omnium optimum Clavinm. _ 
Itaqz primo loco examinabo Exclidis Principia : ſecundo, 
ca quz Principus111s innitentia videntur mihi efle falfa ; five 
ca {int Exclidis, five Clavi, five cujulcunque Geometre, qu1 
Principiis 1llis, vel alus falſis uſt ſunt; atqz ita oppugnabo ut 
 meliora rejectis ſubſtituam, ne artem jpſam videar labefacare 


velle. | 
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De Pundo. 


__ ER ous eremomng 


' 1) «3 x hal prima, PunG7 clt, hxc ! Pundum (Endo) 
| Feſt, cnjuspars nulla eſt. 

Q:nd Definitione hac intellexit Exclides difficile eſt ſcire. 
Signum enim, quatenus Signum, Nomen' Quanti non eſt, ſed 
Relationis, quanquam quicquid fit quod in Signum alicujus 
rel {tatuas vilibile, neceſlario corpus lit, & proinde Quantum 
etiam& Diviſibile eſt, & partem habere poteſt. Etiam verba 
Illa cJ# pars eft nulla, dupliciter intelligi poſſunt , aut pro 

_ Inajviſo 
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Ttndiviſs ( Pars enim non intelligitur, nifi ubi praceſſerit di- 
viſto) vel pro Indivilibili, quod per naturam ſuam divilionis 
eſt incapax. In prioriſenfu Protiog quantitas reCtedicitur 3 
In poſteriore non 1tem3 cum omnis quantitas: diviſibilis ſit in 
ſemper diviſibilia. Itaque (1 punftum fit indivilibile, carebit 
Linea omnt latitudine z 8&,quia nihil eſt Iongum quod non ha- 
beat latitudinem, erit linea plane Nihil. Quanquam, enim 
Longitudo Lata non fit, Longum tamen omne Latum eſt. Vi- 
detur ctiam Exclidemr ipſum in ea opinione fuille, Punctum, 
quanquam partem actu non habear, potentia tamen diviſibile 
clle, & quantitatem ; alioqui non poſtulaſlet a pur@o ad prn- 
dum duci polle Lineam rectam. Quod impothibile eſt,. niſi 
Linea habeat latitudinem aliquam. Verum five ita ſenferit 
Enuclides, five aliter 5 maniteſtum eſt Punctum diviſibile efle ex 
eo, quod ſecta Linea in duas partes, habebit utraque pars duos 
Terminos, id eſt duo Puncta extrema, & per conſequens Pun- 
um Dividens ſecatur (fi quantitas fit) in duas quantitates : 
fi nihil ſit, in duomihila. Etiam circulus ſecari poteſt in Seo- 
res quotcunque, '& proinde (cum omnis Sector definat in 
Punctum) ſecabitur quoque Centrum in totidem Puncta, par- 
tes totidem Centri 5 five Centrum illud quantitas fit, five 
Nihil. * 

Definitio ergo Pund#i apud Exclidem, quemadmodum cam 
intelliqunt Geometre poſt Fuclidexz omnes, vitiofa eſt. Quam 
ramen {1 nullum in Geometria errorem peperillet, pra- 
tcrliliem. | | 

 Definitio T-ndG7 vera, & que vitium nullum in demonltras 
tiones 1Nlatura (it, talis efle debet 5 PunGur eft diviſtbile qui- 
dem, ſed cnjus pars nulla in Demonſtratione conſideranda eſt, 1d 
ct conſiderandum eſt, non ut Punctum (quod Grece wyw di- 
citur) neque ut 54 (quz Grxce eſt diſtinCtio viſibilis) quz 
ambo Quanta funt ; ſed ut Signum (quod Grace eſt Enueie, 
quo verbo utitur Frclides), Signum enim, quanti nomen 


non elt.. 


Eſt enim Geometria, ſcientia qua ex aliqua vel aliquibus men- 
ſuratis per ratiocinationem determinamus quantitates aligs non 


 menſuratss, Ree igitur incepit Enclides a definitione Men- 


B 2 = fare, 


REES 
xXx 
{44 


TIE was HH ao re G1» 4 
” an 


"Uo tes; 4 PEI 7 eager 
Er Ire oe Aer, OOO ER 
_ ">... 6/9 Coagk 


(4) 


ſure, qua menfurantur longitudines, & primo loco menſure 


illius terminum definiit, & Sigznm elle dixit. Sed cujus rei 
Signum ? Signum a quo Menſurz terminus unus aut alter 
menfurato applicatur. 

Przterea ſi PunGum indivilibile eflet, id elt Non-quantum, 
id eſt nihil, ſequeretur (ſuppoſito, ut nunc ſupponunt fcripto- 
res Mathematici, quantitatem dividi in infinitum, ut punctum 
fit pars linez infinite exigua) partem infinite exiguam linex 
rex, & quadratum quod fit minima pars Quadrati,& Cubum 
qui ſit minima pars Cubi, elle inter ſe xqualia. | 


——————— 


as 1. 
De Linea. 


Tneam definit Exclides Longitudinem eſſe, ſine Latitudine, 
Scilicet conformatur hxc ad Definitionem punct1i, & pro- 
terea eadem omnia habet vitia, Nam ut Centrum circuli 
dividitur a ſe@oribus in partes quotlibet, ita etiam ſeftorum 
latera dividuntur ſecundum Latitudinem. Nam f1 Sector 
quilibet dividatur in duos {eCtores, quorum unus apud te eflet, 
alter apud me, haberet uterque duo Jatera & propterea (ive 
Latus ilud medium habeat Latitudinem, five non-Latitudi- 
nem, crit diviſum in duas ſuperficies vel in duas non-ſuper- 
ficies. Itaque omni modo linea eft diviſibilis. 
Linea ab alits definitur Pun&i moti veſtigium, ſive Via. De 
qua definitione C/avixs {ic loquitur. Mathematici quogq; ut 
nobis inculcent veram Lines intelligentiam, imaginantur Pun- 
Gum jan deſcriptum ſuperiori definitione, e loco in locum moveri. 
Cum enim pundtum ſit prorſus individuum, relinquetur ex eo motu 
imaginario veſtigium quoddam longum omnis expers Latitudinis. 
Vide Mathematicorum, qui ſubtiliores multo ſunt, quam qui 
operam dederunt ſtudits cxterarum artium,C/avinm bai 
mum, {cribentem, hoc loco, veſtiginm relingui longum a motu 
jus quodnullum habet Latitadinem,id eſt a motu Nihili. Sciunt 
tamen omnes, nihil moveri preter corpus, neq; motum concipi 
as niſi 


C2 


- niſi corporis poſſe. Sed corpus omne motum, veſtigium relin- 
uit non modo longum, fed etiam latum. Definitio 1gitur 
 linezx debebat efle hujuſmodi. Linea eſt veſtiginm quod relin- 
quitur a motu corporis, cujus quantitas non conſideratur in de- 
monſlratione. 


— ———_———_—_—_—_ 


Ca? IL 


. De Termino. 


Efiniuntur tertio loco, Linex Termini, hoc modo. Linee 
Termini ſunt Puna. Quam definitionem non repre- 
hendo 3 ſed ut ab ea, id quod ante dixi, nimirum Punctum 
non efle indiviſibile, fed tantum in demonſtratione non ut di- 
viſum conſiderari, inde oſtendam. Si enim Linea fecetur in 
Pundto bifariam, cum urraq; habeat duos Terminos , fitq; 
 Punctum 11lud, in quo dividitur Linea , omnino 'nihil, duz 
partes a diviſione factz ſe mutuo tantum tangerent nec habe- 
rent ullum Punctum commune. Etproinde Terminus extre- 
mus magis diſtabit a Termino alterius Linez ad quod eſt Pun- 
tum dividens, quam a ſui ipſtus Termino altero ad quem iti- 
dem ponitur idem Punctum djvidens, 1d eſt, major eſt una 
partium quam altera , & proinde Linea illa diviſa non 
eſt bifariam ut ſupponebatur. Exempli gratia. Line4 
AB ſea bifariam in C, partes ejus ſe tangunt tantum ad 
_ C, & earum cujuſque Termini '({ cum 

DOW ſint due Line ) funt omnes quatuor 3 


F- 


pP——} quare ad Cerunt duo Termini, qun fint 
 . Det E, & per conſequens, BD major 
eſt quam AC; non eſt ergo AB diviſa bifariam in C nifi 

' D, C,E confiderentur ut idem Punctum. 
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Cav. IV. 
De Linea Rea. 


Efinitio quarta. eſt, Linee refs, talis. Linea rea eft 

que ex £quo ſua interjacet PunFa. Idceſt ( interprete 
Clavio ) Inqua nullum Punctum.intermedium ab extremis fur- 
ſum aut deorſum, huc vel 1l]uc deflectendo ſubſultat, in qua 
deniq; nihil flexuoſum reperitur. Non agnoſco hic oratio- 
nem Mathematicorum. Quomodo Punctum ſubſultet ſurſum 
& deorlum, huc & illuc non intel11go,non tamen credo quem- 
quam efje qui rem iplam , Lineam (inquam) rectam animo 
twonon ſatis recte concipiat, idea nata ab aliqua Linea recta 
wateriali , quanquam 1deas fuas, non omnes homines poſlunt 
oratione xque declarare. Sed neq; contra, 1111 qui cogitata 
ſua optime deſcribunt, ſunt _ optimi Mathematici. De- 


finire enim vocabula Artis .cujuſcung; non eſt ipfius Artis, neq; 


forte omnino artis opus, ſed partim Judicii Naturalis, quo. di- 
ſtivguitur inter cujuſq;-re: Eſſentialia, 8&&non Eſjentialia, par- 
tim Ingenii ad inveniendum verba &orationem prompti, qui- 
bus ea quz Efſentialia ſunt proprie & adxquate ſignificentur. 
Itaq ; diverſi homines eandem habentes 1deam Linez Reftz, 
non tameneandem ejus definitionem aſſignaverunt.. Indicat 
nobis hoc Joco Clavins plurjium doctorum hominum, Linee 
Redge definitiones. Primo loco Procli, nempe, Redta et qua: 
tantum pracile occupat ſpatium , quanta eſt diſtantia in- 
ter Puncta ejus extrema. Secundo, Platonis, Recta eſt cujus 
intermedia Puncta obumbrant extrema. 3% Archipmedis, Re- 
Ga eſt. minima habcentium terminos coldem. 49. Campanri, 
Recta elt breviſlima a puneto ad punctum extenſio. 5% Eorum 
qui dicunt, Rectam.ezle; que deſcribitur-.a Puncto moto nec 
vacillante. Quibus ego addo aliam Authoris recentioris, Rc- 
Ca eſt cujus termini, 1laiva quantitate, diduc1 non poſſunt. 
 Qyarum detinitionum quanam fit cxteris praferenda, ex 


duabus rebus judicandum eſt, Idea, 8&Ulſu. Ex Idea an vera 


fit ; ex Ulu, an Principium Demonſtrandi Idoneum lit, Idea 
| Juxta 


(7) 
juxta quam definita eſt a Platone Linea recta, Imago erat pro- 
jedtz abca Umbrx, quam quidem projict vidit per rectam. 
Itaq; quid fit Recta ſatis conceperat z ſed definitio 1lla plane 
{terilis eſt, nec ullius uſus ad demonſtrandum utrum Linea de 

qua quaritur, recta fit necne, neqz ad demonſtrandam ratio- 
nem redte ad curvam. Procli, Archimedis, & Campani definiti- 
ones verbis quidem ditterunt, idem autem ſignificant, nempe 
Ream elle, que inter coldem terminos eſt breviſſima, que 
orta c{t ab Idea viſarum plurium Linearum conterminarum, 
quarum unica vila eſt recta & breviſſima. Arq; hac definiti- 
one utitur Archimedes, , Quis enir qui conceperit 1n Sphzra 
plures circulos Meridianos & Axem unicum, non judicabit 
Axcem tum rectam clle Lineam tum breviſimam aliarum omni- 
um quz tranſeunt a Polo ad Polum. Idea unde nata videtur 
ctle definitio ultima erat quod videret Extenſionem nihil aliud 
elle prxter diductionem extremorum Punctorum 3 contraq; 

Incurvationem nihil aliud efle' quam adductionem termino- 
rum corundem. Quod Rectam definiunt Yeſtigium Punt; motz 
ec vacillantis a nulla Idea ortum eft, nec oriri potuit 3 quia 

vacillare nihil dici potelſt, nifireſpectivead Veſtigium- Linex 

jamante ductz. Neg; videtur magis vacillare Punctum dum 
deſcribit circumferentiam circuli, -quamdum deſcribit Line- 
am rectam. 

At definitio Exclidis omnino eſt inſignificans. Quis enim 
intelligat quo modo Puncta media Linezx, ex quo jacent in- 
ter extrema ? | 

Quo argumento oſtenſum eſt Punctum non efle fua natu- 


ra, ſed folummodo ut conſideratum in demonſtrationibus, in- 


diviſibile, eodem demonſtrari poteſt, Lineam non eſte fua na- 
tura ſine Latitudine, fed ſolummodo quatenus confiderata eſt 
inter demonſtrandum. 


Carp. 


wa 5 
723 
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Quod autem partes Plani omnes in rectum collocatas elle di- 


(8) 
Care, V. 
De Superficie. 


Efinitio quinta, Swperficies eft que Longitudinem Latitu- 
[a2 habet, iiſdem omnibus laborat vitis cum defini- 
tione Linez 3 cum (exempli gratia)baſes duorum hemiſphzri- 
orum duz ſunt, five hemiſphzriorum illorum alterum ſit apud 
Indos Orientales, alterum apud Occidentales, five ſe mutuo 
contingant. Dividitur ergo una cum Sphera etiam maximus 


ejus circulus, id eſt dividitur ſecundum Profunditatem. Pro- 


funda ergo eſt ſuperficies quz baſis eſt hemiſphzrii. 


Tar VL 
De Superficiet Terminis, 


Efinitio ſexta, Superficie? Termini ſunt Lines, probat (di- 


| Fvifa Superficie ) duos ejus Terminos, id eſt duas Lineas 
efle extremas utriuſq; partis, & (per conſequens ) - Lineam | 


dividi poſle bifariam ab uno ejus extremo ad alterum. 


C a P. VIE 
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* De Superficie Plana. 
 Zterjacet ſuas Lineas, quam Clavius exponens oratione ni- 
hil fignificante, ſimili ejus qua uſus eſt in explicanda defini- 


tione Linex Rectz, Plara ( inquit ) eff Superfictes, in qua Ppar- 


tes grqres in reFum collocate ſunt, ita ut nil habeat inciſum an- 
eulis, mhil anfra@ibus, nihil eminc115, mbhil lacunoſum. Qux 
verba ab omni arte aliena, ne ipſe G111dem potuit intelligere. 


car 


Efinitio feptima eſt, Plana S uperficies eſt, que ex £quo 792- 
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cat, impoſlibile eſt niſi Planunr totum (it una Linea Reta ; 
quod item Superficiem Planam talem eſſe dicit qualis eſt Su- 


_ perficies perpoliti alicujus marmoris, verum non eſt, niſi Co- 


nus aut Sphzra marmorea non poteſt perpoliri xque ac Su- 
perficies Plana. Rem quidertffpfam & Euclides, & Clavins 
& omnes homines ſatis recte concipiunt, fed que Superficiei 
Planz eſlentialia ſunt, verbis explicare, ſaltem facile, non om- 
nes poſſunt. S1 Superficiem Planam efle dixeris, quz deſcribi- 
tur a Linea ita mota, ut fingula ejus Pun&a reftas Lineas de- 
ſcribant, recte eam definieris, & clare, & Eflentiz ipſius con- 


ſcntance. 


—C— — —— — 


— — 


Car. VIIEL 


De Angulo. 

E finitio 8. Angulus Planus, eſt duarum Linearum in Plano 

Fe mutud Tangentinm, & non in direfum jacentinm, alte- 
rius ad alteram inclinatio» Ideam live imaginem Anguli, de 
quo tam multa dicuntur a Geometris, impreſlam animo, pau- 
ci habent. Quicquid maxima ex parte in Superticie late pa- 
tens, definit in anguſtum , dicitur vulgo Angulus. Talem 
Ideam Angulj, etiam Exclides a conlpe&tis duabus Lineis con- 
currentibus conceptam, videtur voluifle hoc loco verbis de-_ 
clarare; neqz ( ut videtur ) omnino cogltaverat aut audive- 
rat quicquam de Angulo Contactus. —_—_ enim El. 3*. 
Prop. 16. Conatur demonſtrare Angulum factum a Tangente 
& circumferentia Circuli, minorem efle omni angulo acuto, 
nuſquam tamen nominat Angulum ContaCtus, neq; de illo, 
ſub alio quovis nomine, quicquam dicit. Itaqz non videtur 
voluifſe comprehendere hac definitione Angulum Planum 
ullum, qui non fuerit ejuidem generis cum angulo Rectili- 
nec Quodetiam ex eo colligt poteſt quod ad anguli dc- 
finitionem, neceſlariam putaverit eſe conditionem, ne Linee 
 direfum. Verum quid vo- 
C- luiſſe 
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( 10). 
laiſſe-videtur Exclides, conjicere fruſtra erit, Toſm Defini- 
onem verbatim conſideremus. 


Quod 
ut melius | 
faciamus E's; Þ 
( cum fit . I 7 
res ſatis 
magn 
Mathe- 


moment!1, |D— 
quXque 
magnas 
inter Cla. 
uinm & 
Pelletariume 

contenti- 

ones ex- 1 


[. 


_—_— 


rem to- | 
tam deſcripta figura ponamus ante oculos. 

Sit refta A Bd&ivila bifariam in C, & Radiis. A C, BC _ 
fribantur duo circuli F1, GH; "ſecetq; recta E D rectam 
AB ad angulos rectos Ds 

Videamus primo, quznam ſint duz Liriez « quz angulum 


conſtituunt; & quz du# angulum non conſtituunt.. ReQtz | 


DC, CE abſq; dubio conftituune compolitz, unam reftam 
DE. Sed an itemreqtz AC, C E conſtituant unamLineam 
curvam incertum eſt; imo vero certum potius quod. non. 
Nam punctum Cconfi derabirur vel ut Quantum, vel ut Nij- 
bil. St ut Nihil neq; Linea DE, neqz Linea F I duci po- 

teſt, neq3 confiderart.- Stn pundum ny oe” deretur ut.quan- 
tum, confiderabitur recta quidem DE ut rectangulum, & 


 arcus FI ut orbis, alicujus.latitudinis. Itaqz punctum .C 
' conſiderabitur ut pars utriulq; communis z & fic erit dem 


| puncturn conſideratum. ut majus & minus, n eſt ut .qua- 


' dratum, & circulus' 5pfi inſcripeus, | Quare d uz retz-con- 
. - ituentes | 


(I.22) - 


ſtituentes angulum rectum nullo modo conſiderari ut una 
recta poſſunt. Multo autem minus, fi conſtituunt angulum - 
acutum. Quid ergo ( inquiet forte aliquis) nulline neq; 
arte, neqz fortuna dividi poteſt Linea recta in partes ali- 
quotas ? Punctum enim fi nihil fit , nuſquam eſt , neq); in 
medi3 LineS, neq; in tertia, neq; in quarta parte ejus. Sin 
punctum ſit quantum, auferctur per divifionem aliqua pars 
rectz dividendx. Ad quod reſpondeo.. Recte dividetur re- - 
cta, fi ſecemus cam per Lineam habentem exiguam aliquam 
latitudinem, ita ut. partes utring; ſaint #quales , dicamuſq; 
totius rectz ſecandzx medietatem efſe ad mediam latitudims 


| Linezſccantis. Acouratins autem dividi bifariam ( ab huma- 


na ſaltem potentia ) non poteſt. Itaqz hc verba dwarum Li- 
nearaw, Ec. at obſcura reprehendo, propterea quod, que 
duz linez, unam con(tituant vel non conſtituant,nondum do- 


 cuerat, 


Id quod facit duas Lineas.compoſitas recte vocari xnamr, 
eſt quod idem omnino habeant punctum commune, quale 
quidem habent arcus F C, C1; fed nonitem F C, CD, neq; 
EC, CA... | 

Videamus ſecnndo quznam fint Linez quz ad faciendum 
angulum debent ſe arutud tantum tangere, Et ( quoniam lo- 
cum hunc exponens Clavi#s angulumeftici dicit ex hujuſmodi 
concurſu ſeu _imclinatione ). quid ſit duaram Linearum in plano 
concurſus. . Etiam quid ſit jacere in diredum. Quid etiam | 


- fit inclinatio, quam Clavins eandem remelle putavit cum con- 


curſu. Et.quid ſit Lineam « Linea. ſecari. 


Recta arcum ( five aliam Lineam curvam ) tangit tantum, 
quando tangit -quidem, tota tamen eſt extra circujum, ut 
nullum fit utriuſq; commune punctum. Le qui alicujus domus 
januam tangittantuer, is neq; intra domunm eſt, neque 1n ipſa ' 
janua; ſed rotus:extra. + _ | | | 
Concurruntamem duz Linez quando utriulq; «ſt aJiquod 
commnnepunctum,/necdum producitur ulterius. _ 
- 'Reeta-deniq; arcum fecat quando pars rectz eſt intra, 
pars irculum.. Non..eſt ergo eadem res contactus & 


extra 
concurſus ; neq; quz ſe pluſquam tangunt neceſſario-ſe mutuo 
SOOnNY; C 2 ſecant, 


bs \ 
q 


> F'S 
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ſecant, neq; reCtE interpretatus eſt hoc loco Ewclidewm Cla- 
VIM, OY | 

Tertio, videamus quid fit jacere ir diredum, Verba illa 
Jacere in diredum quem locum in Lineis non reCtis habere pol- 
ſunt non intelligo ; nam (1 vera ſunt, juxta interpretationem 
Claviz, qui dicit duos arcus F C, CI jacere in diredum etiam - 
duz ſcmiſles ejaſdem circuli jacebunt in directum, & (quod 
inde ſequitur ) punCcta omnia totius perimetri, Jaceburt 1n 


- directum & punCtum poteſt mover1 a loco ſuo donec ad eun- 


dem Iecum redeat motu directo, & fiat perimeter - recta. 
Linea. | 
Videamusquarto, quid fit Izclizatio. Quando reCta rect# 
ad angulos rectos infiſtit, non dicitur ( juxta ſermonem com- 
munem _) omnino inclinar1 in utramvis partem rectz cul in- 
{{tit : Quando autem altera alteri infiſtit ad angulos oblt- 
Qquos tunc zzcl;zrari ad eam partem dicitur ub1 angulus eſt 
acutus. Atq; hoc ſenſu Inclinationem intelligit in Elemento 
undecimo Exclides. aq; minima Jaclinatiorectx CB ad CD. 
tunceſt,quando altera ad alteram eſt perpendicularis 3 -maxi- 
ma autem quando admovetur CBad CD motu circulax1 ita 
ut ambz coincidant. Idem etiam dici poteſt de 1zclinatione 
rectx CD ad CA, &rectz CA ad CE, &rectz CE ad © 
CB. Motus enim circularis cujuſhibet e quatuor rectis ad re- 
ctos angulos deinceps collocatis Tnclinationcm menlurat , 
adeoq; angulos eo motu generatos, & ſemper quo major eſt 
parstotis circuitionis quz eo motu circulari conficitur , eo 
major eſt angulus.. A 
Jam Tnclinatio rectx CD ad arcum CI quo pacto menſu- 
rari poteſt, cum partes omnes arcus C I diverſas habeant - 
inclinationes, niſi quod in puncto unico C Tnclinatio maxima 
eſt, nempe puncti C quatenus in recta D C ad idem puncturh. 
C. quatenus in arcu I C. Itaq; angulus quifit a.curva CI & 
xecta C D, omnino ad punctum ipſum C nullus-eſt, nift an- 
gulus contactus non fit ejuidem generis quantitatis cum an- 
gulo quem efficit Radius per motum circularem ad alium lo- 
eumtranilatus. De quo fuſius dicetur in .examinatione Pro-. 
poſitionis 16* Element tertil.. wo | 
| | V1ideamus 
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Videamus deniq; cur ad conſtitutionem Anguli;;ineceſiari- - 
um fit ut duz Linez ipſum efficientes non jaceant.iu djiredum, 
cujus cauſam hanc-redditElavirs, quod nec dum: partts.ejul- 

dem. rectF, nec duo arcusejaſtem circuli facnint;:avpalume} 
Czterum non negabit abguluni"habere quanjitatem, eg; du» 
as quantitatesL( ejuidem generis praxami ) -compoſitas;ha+ 
bere quantitatem unius duplam, neq; duos; angulos A:CD, 
ACE efle vere angulos ejuidem. generis. Quomado ergo, 
negabit duas rectas CD, CE conſtztuereduos angules; rectos,: 
ſive unum angutum recxjduphum?-Continent-ergo.qux | xect# 
CD, CE (quanquam in directum collocatz fint) angulum. 


 » 


Poſtremo, Cl/aviws definitionem hanc Exclidis exponens '(ic 


 ſcribit, Conſiſtit auterm anguli cujuſuis quantitas :in ſola Incli- 
* ratione non. in longitudine Linearum. Lines enizlongins ex- 


currentes non augent ſuam Inclinationem ; igitur neq; at:guli 
magnitudinitin.”. : 


Quid ergo-opus eſt omnmno ad eflentiam anguh linets ; que 
minui poſſunt ambe in infinitum, falva quantitate. & natura 
anguli ? Etiam :4n angulo contactus, 1 minuatur arcus I C 
quantum fjert poteſt, quznam erit ditferentia inter angulos 
DCC & DCD? Scire hinc potes an accuratiores, acuti- 
oreſve lint Mathematici quam aliarum artium ſtudioſi. Re- 
ſtat ut anguli plani naturam explicem, .& inter angulum con- 
tactus, & angulum ex circulatione diſtinguam 3 & utramq; 
definiam (1 potero clartis, accuratitis, & ad uſum Geometri- 


cum accommodatitis, 


Centro A, motu Radii AB deſcribantur 'duocircuh BCD, 
EFG ( neq; refert utrum AB fit recta an curva,' quales 
ſunt curvz punttis fignatz A B, AH; nam eaſdem deſcribune 
tum Superficies tum Lineas. ) Et a centro ad circumferen- 
tiam ducatur recta AH utcung;, fecans circulum E F G. in T. 
Facit ergo A B, per motum circularem ad A H, angulum 
BAH, &: pergens ad GC -facit angulum.. majorem ;ejuidem 
generis. Appellabimusauten hoc-genus anguli angalumge- 

wit 


"od 


2 nitum ex tircule- 
[. #} tome five motu gy 
a: circulari Radu. ' 


_ NOS Ul Bens hes 1/6 ao 
” . 


pegs prius cx ea 


[ ſunt , que pſt 
! ſunt eſſentialia, . 
Primum eſt , | 
ut fit quantum,” 
Hoc aurem ma- | 
nifeſtum. eſt exf h 
eo quod alter al-|- _D CAP, NI: LY 
E- | tero major efle Es 
| poteftz ut angulus BAC ma ror ot _—_ B AH. } 
| Secundd, quia anguli. BAH, EAT equates funt, ſed | neg; 
rectz A B, AE, neq;:- plana BAH, EAI, #qualia ſunt, cer- 
tumeft, Quod efſetnin anguli non conſiſtit neq; in quanti- 
rateLinezrum quibus, includiturneq; .n quantitate Superfici- 3 
eromBAH, EAI; neqzdeniq; confiſtit eflemia anguli inmag-  ! 
nitudihe axcoum BH,E1, cum anguli ipſt | equales ſint, arcus 
" xquales non firit. | 
ll Ubi ergo thveniemus 2qualitatem lam propter quam 
=. Xxquales dicuntur duo anguli BAH, EAI? 
Duo anguli BAH, EAI xquales vocantur, propterea 
= quod quilts fork ' partes, five potits, eadem pars totius 
. circuthlationis RadH. ' Sunt enim es arous B:Hy & EI facti 
2'ttot'Radii (fwerecti five curviJ AB vodem. -kempore. 
Nas #qualitasatigulotum hujus generis'eonſiſtit in quali- - 
ll | te partium'tetyporis #1/quocirculatio:totaRudii perficitur. 
E het alitinge, qued'tuth Anpulli,.eum Sectores in 
Oo fimhptifanetn cate rarkimecumſticarcdbus, 
go 'tnlfiuritth: gol evo virowtirrone Zemiti, mernipe 
eandem 
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C15) : 
_ eandem cum natura ctrculationis.” Et: angajus 3p{e 'eft> pays 
circulationis totius. Et arcus & anguli futcadem eft quanti- 
tas. ' Nomen 'autem apgulli, arcui datum eſt propter lineas 
quz'duQz x centro 'ad ciroumferentjam'faciuntut; 


n 


conſpiciatur. Neq; ſunt illz Linez retz de Eflentia angiali; 
y3- fine illis determinarur in arcn, quanquary Effentiales :fint 
guris angulatis, uttriangulis, quadratis, Oc © + 1} 
Ex his que difta funt denatura Anguli brevis & clara emer- 
git Anguli hnjus generis definitio hac, 4ngulus oft crrewitionss 
( ſive crcumlationis) Radii dum circulim vel partem circiuli 
deſcribit,quantitas.' Dieere enine: quod fit iuflinutio Linearnns, 
aniculz potius eſt ſedentis ad angulum Canin, quam Mather * 
matici, eju{demq; aecurati &rigidi. FP 
Menſuram autem hujus generis angulorum agnoſcunt omnes ' 
elle arcum circuli ; agnoſcunt item Menſuram & Menfuratum 
efle in eoder genere quantitatis. ' 'Idem ergo eſt quantiratis 
genus, Arcus & Angulus. Fg) ffi ELths 
Confideremus jam naturam arguli contadtns. Divifa AB. 
bifariamin KK, Radio KB defcribatur Semicirculus B A ; du- 
caturq; rea BL magnitudinis indefinitz, ſed parallelayaF, 
-quz propterea tanget circulos B A..& BD in punto B.Sup- 
ponamus refam aliquam, ut B L #qualens arcui BA, impaſ- 
libile enim non eſt. Supponamus etiam BL in omni <jus 
punCto xqualiter fle&i, five jncurwari, ita ur coincidat cum 
arcu B A; neq;- enim hoc oft impoſhbile, quia ut areus exten- 
fione fieri poteſt Linea recta, ita recta pet flexionem-conver- 
ti peteft in arcum circuli. Habemus ergo duos areus:BA, 
BD zqualiter curvos, quanquam magnitudine in#quales. 
Deinde fia punto B ducatur refaBM fſecans utrumgs ſemi- 
cxrculum, majorem in M, minoxem in N, erunt quogz, arcus 
BM, B N 2qualiter curve (cum fint in;eadem ratioge cum 
ſais clculis integris. ) 'Quanquam arcus BM, major: fit 
—— ::::; vt; 5} : _ 
'  Praterea, in-codem circulo, :quo.minor eſt arcus, 90 mino- 
rem habet curvitatem:z, in rationeipſorumarcuyum;ay in om- 
nl =— xqualiter fleCtuntur, five incurvantur. ; 
 * Poſtrem®, natura Anguli quem faciunt duoarcus BA, BC 
NON- 
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-| 06) 
non! confiſtit in quantitate Superficici quam; continent 5 nam - 
Anguliquantitas determinata, Superfictes.i!la indeterminata 
eſt ; ſimiliter neq; conſiſtit natura Anguli quem faciunt rea 
B.L cum arcu BM inSuperficie indefnita, cul illz duz linex 
utring3 adftant; © - - 1 Or bo Eo ” pj | 
inquies ) conſiſtit natura; Anguli 'contattus 
duorum arcuum, vel arcus& rea#? In eo. quod Angulus ille 
determinat quantitatem curvitatisz ut ex modo dictis apertE 
conſtat, Nam cum duo-arcus BD, BA fint xque curvi;erunt 
etiam.arcusB My BN ( qui-ſunt ut arcus. BD: ad arcam BA) 
#que curvizi Et quia. arcus BM duplocurviorelt ſua ſcmiſle, 
puta 'arcur BO, erit quoq; arcus BN duplo curvior quam 
eſt idem arcus BO {bi xqualis. Atq; dem omnino contin- 
tinget in omni alia proportione arcus extertoris ad interio- 
rem. | oh 

' Traq; arcus illi qui Angulum contactus dicuntur efficere, 


_ alind non ſunt ( quoniam curvitas major, vel minor, vel 


xqualis, alteri curvitatieſle poteſt ) quam quantitas curvedi- 
nis circumferentiz. Ttaqz Angulum contaCctus, (quem, an- 
gulum dici volunt Geometrz ) ſic definio. Angulus contadtns 
eft quantit as curvitatis que eſt in arcu circuli falta a continua 
© uniforms flexione lines refte. ne a om» 
Sequitur hinc, in punto primorectz BL, nempe punto B, 


_ ubinulla intelligi poteſt flexio, nullam eſle curvitatem , & 


proinde'rectam B D cum arcu BM in:puncto B conſtituere 
angulum'reftum. . Fatetur enim Clavins longitudines linearum 
nfl miitare in-magnitudine Anguli;z nec ideo angulum conta- 
Aus quicquam detrahere a magnitudine Anguli recti rectiline! 
DBL. To - OT. 
Sequitur etiam Angulum contactus non efle ejuſdem generis 
'cun-angulo rectitineo:(quod & Clavixs fatetur ) cum curvi- 


'tates'areuum &quales effe-poſſunt tunc. quando arcus .ipſi ſunt 


inzquales. Hac tibi fatis perſpicue puto cxplicavL Sin ar- 


- gumenta C/avii contra Peletarmm aſlenſum tuum etiam nunc 
rmpediant; tollam ea cum iſtuc venero. . 
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Cay. I X. 


De Fignra. 3; 


Efinitio 13. nempe, Terminus eſt quod alicujus extremnm 
eſt , ſera venit 3 cum in 3* & 63 Sefiniilie terminos Li- 
ne, & Superficiet efle Punta. - 
Definitio 14. Figura eſt que aliquo vel aliquibus Terminis 
comprehbenditur. Quxro hic primo, ad quam Vocem expreſ- 
ſam vel ſubauditam refertur Vox Relativa que. Si refertur 
ad figuram, definitio erit ( Figura eſt figura que aliquo, &C. ) 
vitiola. Sinad Vocem magrnitxado , tum dehinitio talis erit, 
 Figuraeſt magnitudo que aliquo wel aliquibus terminis compre- 
_ benditxr;, vel brevius, Figura eſt magnitudo undiquaq; finita. 
Quz quidem definitio eſt legitima. Sed quomodo excludet 
ab hac definitione C/avizs Finitam Lineam ? Dicet fortaſle, 
Lineam quz /orgitudo tanturm eſt Terminos alios non habere 
praterquam longitudinis, & propterea Figuram non efſe.Quo- 
modo ergo differunt inter ſe duz Linez Finitz inxquales qua- 
rum altera refta altera curva eſt, fi non Figura ? difterunt' 
enim pluſquam longitudine. | 
Definitio 15. Circnles eft Figura plana ſub una Linea compre- 
henſa, que peripheria appellatur, in quam ab uno punFo eorunm 
' que intra Figuran ſunt poſita cadentes owmnes rete Linee inter 
' ſe ſunt &quales. Quam non reprehenco, ſed quero, primo, 
| quarelatera omnia ſimul quz conſtituunt ambirum Polygoni, 
' non Xque una Linea ſunt ac perimeter Circuli, qui Circulus 
Polygonum cenleri poteſt laterum numero infinitorum ? $1 
dicant ditterentiam conhiſtere 1n eo quod duo Jatera Polygon! 
non habent punctum commune ad eos quos faciunt angulos, 
ſicut habent duo quilibet arcus circuli, acquieſcam. Czte- 
rum 1 ita dicant , videant an ezi&ar jlJam propoſitionis 
47. Elementi prim1 non tollant, cui maxima pars Geometriz 
- innititur. Quzro ſecundo, cur non definivit Circulum a cir- 
cumductione Radi1, ut definivit Sphxram a circumductione 
Semictrculi ; nam potuit 3 & fuiſlet definitio illa declaratio 
D - gene- 


_ 
+ 


a ER 


oO 


, 
.. i. A = XG Rk ute" 
* w# th Font, - 7 - I hs + 


C18) 


generationis circuli, & per illam hac definitio demonſtrari 


breviter potuifſet. In his igitur definitionibus reprehendo 
Ty TRACTUT 2+. 


Definitio 234. Parabele reFe Lines ſunt que cumin eodent 


 ſentplano,& ex utraq;parte in infinitum producanturin neutran 


SY 


ſbi mutud incident, vera quidem eſt Propofitio, non autcm 
bona Definitio. Bona Definitio ingenerare debet auditoris 
animo Ideam Paralleliſmi, 1d eſt, Aquidiſtantiz. At in hac 
definitione, ne una quidem vox eſt quz figniticat aut xquali- 
tatem aut duarum rectarum diſtantiam. Neq; omnino poſit- 
bile eſt Ideam habere Linez infinite productz. Fortafle ex 
eo quod in neutram partem coincidant , demonſtrari poteſt, 
qued ſunt parallelz, five quod ubiq; zque diſtant, ſed ex alia 
Parallelarum, (ive Xquidiſtantium definitione. 
Dcinde per bonas defanitiones demonſtrari lolent & debent 
concluſiones primz ; hac vero Exclides nuſquam utitur. 
Definitio deniq; neq; demonſtrabilis eſt, nec efle debet ; 
cum fit Dcmonſtrationis Principium; hanc autem demonſtra- 
bo a Definitione alia hac, Parallels reJa ſunt in quarum una 
ſumptis duobus puntis ad quedcung; intervallum, ab illjs pun- 


Gis due rete facientes cum ipſa ad eaſden partes angulos £qua- 


les, dufle ad alteram ſunt equales, Ex qua definitione neceſ- 
fario ſcquitur duas illas rectas produttas nunquam efle con- 
curſuras, ut que ubiq; ab aqualibus reftis xqualiter inclina- 
tis di{tinentur. - 

Dcfinitio mea hac Ideam Acquidiſtantiz animo ingenerat, 
necab alia priore demonſtrar1 poteſt ; poſjunt autem ab illa 
multo brevius demonſtrari parallelarum rectarum, vcl etiam 
parallclorum planorum proprietates, quam aut ab Exclide aut 
a Clavio demonſ(trantur. 2 2 

Atq; hacditta ſufticiant de Deftinitionibus ad Elementum 
primum, cx quibus cognolſcere potes quam bene tum Clavixs, 
tum Excl/ides, tum etiam corum lectatores naturam Parallela- 
rum, aut Arguli, aut Linez, aut Puncti intellexerunt. Vide- 
amus jam Petitiones utrum Xquez an 1n1quz fat. 
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Car. 
De Tet. 1*. El, 1. & de Def. 10. 


Ftitio 1*. Ut a quovis punGo ad quoduis pundnm, reftan 
Linear ducere concedatur. | 

Si concedatur Lineam habere Latitudinem aliquam viſibi- 

lem, Aqua «ſt. Nama pundto ad punftum extendi poteſt ex 

lino film ; alioqui factu impoſltbile eſt, & propterea Petitio 


Iniqua «ft. 


Sed illa Exclidis x2v44 (erſi Latitudinem habeat) ducinon 
potelſt, niltin Plano. Planum autem deſcribi non poteſt ſine 


 operectz Linex, ita ut neq; recta Faclidis neq; fuperficies pla- 


na accurate deſcribi poſſit., Opus eſt inftrumentis mechani- 
cis, qualia ſunt Regula & Norma, id e({t non accurate. Aquum 
ramen efle fateor utin opificiis humanis pro accurato habeatur, 

uod accuratoeſt proximum. Sed quod Lineas Hyperbolicas 
& Ellipticas duci poſle Exclid:iſte non concedant (cum certius 
aliquanto Ellipſis & Hyperbole ope fili duci poteſt, quam Lt- 
nea reCta ope Regulz) Iniquum eſt. Itaqz quamdi Geome- 
trx Lineas has duci poſle negant, tamdiu Petitio hec Iniqua 
eſt, & proptera etiam Secunda haberi debet pro iniqua. 

 Definitiones Elementi ſecundi faciles ſunt, & propter eam 
cauſam vitio carent. Idem dico de definitionibus Elementi 
3. tere omnibus. Fere, inquam , 

| Notandum enim eſt quod in ſecunda definitione Element 
3'. definit Targerc, per Tangere nec Secare, incertum relinquens 
an Punctum ContaCtus intelligendum fit in una tantum Linea- 
rum contiguarum, an in ntraq; an inter —_ Potelt enim . 
11(quod ille dicit) Pundum nihil eſt, conſiderart Punctum 


Inter utramque;nam contigua poſlunt non modo loco disjungi, 


ſed etiam qualitare aliqua difterre, ut colore. Et propterea 
duo ſunt ; & fic habebimus tria puncta,nimirum duo in ipfis Li- 
neis contiguls quorum alterum fit album, alterum nigrum, & 
mter oo puncta, tertium nullius coloris. Quemidmodum 


etiam du#'planz Superficies admorz ad contactum mutuum 
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erunt altera alba, altera nigra, altera nihil, & tamen omnes [1- 
| mul una Super ficies. 1 | : 
| Non dubito quin Exclides Tangentes circulorum ſemper du- 
| 2 cendas putavit per djiametrorum terminos 3 atqz ita Punctum 
ContaCtus ſemper commune fecit trium Linearum, nimirum, 
arcus circuli, Tangentis circulum,& Linex cujuldam per quam 
Tangens ab arcu dividi & loco ſeparari pollet. _y credibile 
e{t, f1 Contactum quid ſit clare .explicuiſlet Enclzaes, contro- 
= 7  verſjam inter Clavinar & Pel/etarinm de angulo Contactus ul- 
lam extitilte. p 
[ : Definitio 10. Simzlia circuli. Segmenta ſunt, que angulos ca» 
i | pinnt £4uales, aut in quibus Anguli ſunt inter ſe equales. Sl 1n 
_ duobusSegmentis circulorum valde inxqualium inſcriberentur 
duo Anguli inter ſe xquales, credamne omnem hominem qui 
agnoſceret Angulorum illorum xqualitatem, neceflario etiam 
agniturum elle iplorum ſegmentorum Similitudinem inferri 
polle raticcinando, id eſt inde velaliunde demonſtrari police. 
Sed tunc non erit Definitio, nam ea debet elſe indemonltra- 
bilts. | © 
Cum Geaometria tota verſetur circa Quantitates, commen- 
{urabilia & incommenſurabilia, zqualitatem & jnxqualitatem, 
Figurarum Proportiones & Similitudines 3 cumq; Principia 
] demonſtrandi fint definitiones; Quomodo excuſari pofſunt 
= 7 Geometrix Magiſtri qui tanto aliis acgquratiores haberi vohunt, 
ly : quod nuſquam neqz Quantitatem, neqz Menſuram, neq; Simi- 
——___ lIttudinem definierunt. Neg; ipfam Geometriam, cui, ut vi- 
&etur, ſtudere homines xquum elle exiſtimaverunt antequam 
= cirent Cu-bono ? Geometriam recte definies efe Scientiam 
— quaex aliqua vel aliquibus magnitudinibus menſuratis, cognoſe i- 
14 per ratiocinationem alias non menſurat as.”  Menſuram au- 
temelle materiale alignid quod habenti magnitudinen applicatum 
 ſemel el plaries, ipſam equat.; videmus enim Lineas menſurari 
 Pede,Brachio.&c, Plana Planis,Solida Solidis, Fluida Vaſibus 
{eu locis.congruis. Zgrualia autem efſe dices que eidem loco con- 
| Epneve poſſunt. Similie cx ſole differnnt magnitudine. Quant i- 
taters deniq;, Ragnitudinem definitane, newpe Expolitione aut 
comparatione. cum alia magnitudine cognita,., Quz defi-- 


__nitiones: 
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nitiones & faciles funt & Prineipia demoriſtrandf. - 


Definitio etiam 10. EL. 5i. Simla eirenli Segments fant . 
que argulos capinnt tqualest, vel in quibnt' aneuls ſunt inter ſe 
' £qxales, Definitio non eſt, ſed Suppoſitio, ' Quznittr-enmeſt 
tanta illa affinitas inter equalitatem duorim avgnlorin &Sine- 
litndinem duorum Segtentorum cirenti, ut qui mtelligit angii- 
los in Segmentis elle 2quales, neceſlario Nicim intetſioat Seg- 
 mentorum SimilttudMmem. Rb; 

Claviws ad Prop. 22. hujus Elementi tertit demonſtrat,quod 
$7 duo ant plares civculi ſe mutud tangant interins 3h u11nbFagtdo, 
a quo due ant plures ret eancartnr, erunt OO avtus frrer quiaſ- 
cung; duas Linews intercepti, © arcus inter-quamrnng; Linean: 
& PunFum Contattus intercepti, ſmiles. Exempli gratia in Fi- 
gure ad Cap. VIII, arcus duos-B M, B N' denwnftrat efle (t- 
miles.” 'Et quidem re&te. Sed exeo ſequernr arcum ntramg; 
habere latitudinem aliquam, majorem 'mniajbrenm; minotem/mi- 
norem, aljoqui falſum erit,, Apelle judice, -vel alio quovis 
Pifore 3 cum in ſimiltibus arcubus mequalibus latitadines ip- 
forum arcuum xquales efte non pollunt, ſed in ipſlorum areuum 
ratione inxquales. ''Etiam ut lonigitudines inxquales quate- 


_ nus Jongitudines, ſimiles fine ditwabfurdum efts 


Ha&tenus Peccata Definitionum Exclidis Yeviora. Quz ta- 


| men ſidemonſtrationes nullasinficamr, pro mnullis habeantur. 


Accedo jamad definitiones Eleinenti quinti, quz pertinent ad 
doCtrinam Rationum, & Proportionumi, Geometriz medul- 


"E IE 


—— 
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Car. Xl. 
£7 Ratione. 


YJRima eſt, Pars oft magmitudo magnitudinic winor majoris, 
ent minor metiter majorems. ' Si per Partem intelligat par- | 


_ tem aliquotam, & inter partes aliquotas nemerat.Totum(nam: 
 #quale meritur xquale) bonatity' 8 eademd in linciz eſt res, 


pars & menſura. 


' Definitio. 


22288 


a a a nt ne nn TIED, 


F MY 
. at 
& <0 Ex Bn 
0 _ -» — : 
ORC YT mw We-+ - - 24 Y RK 
Cas 


— ee ated 
—_— — : © DSI Wu ornnos ot en Oe 2 : _—_ 
- __ "——_—_ _ EC SIISSAS — '—_—— yy oo ooo oo = - — _ _ 
F. £ = b r7 . 


AIRS eee ann rope 
__—_—qp-———_ : 2 


(22) 

Definitio 3*. Ratio eſt duarum magnitudinum ejuſdem generis 
wutua quedam ſecundum quantitatem Pabitudo,, Quis ex De- 
finitione hac, Latina five Grzca, naturam Rationis compre- 
hendere intelleftu poteſt? Quid enim eſt ejuſdem gereris ? 
LIbi hoc in antecedentibus explicavit 2 Quidelt ilud quedarm, 
ſive (ut Grzceſonat) aliqualis babitudo £ Quid deniq; habi- 


tudo? Neg; hoc uſquam detinivit, neq; Quantitatem. 


Ideam Rationis (de qua hoc loco Exclides) omnes perfe- 
fam habent. Mercator ſcit ex Quantitate collatz a ſe pecu- 
niz,quantum babere debet lucri. Colonus non ignorat quan- 
tum uſum agri, communis habere debet, ex quantitate agri ſibi 
propru. Mercator quitertiam partem collatz pecuniz con- 


_tulit, ſtatim dicet debere fibi tertiam partem Jucri. Colonus 


quipoſfſzdet.tertiam partem agri privatim, prompte poſltulabit 


 tertiam partem uſtsagri communts. Unuſquiſq; enim videt 


ineſle in e4;-re comparationem - Quantitatis ad Quantitatem, 
quantitatis expenſi ad quantitatem accepti. Sed Ideam hanc 
ita oratione generali adzxquate complect1, ut inde Regulas ge- 
nerales demonſtrare poſlit, non facile poteſt unulquilq;, Juxta 
hanc 1deam vulgarem, proportionem in Numeris optime de- 


s + & © © S 


buit Exclides a partibws tiſclem numerorum, magnitudinibus qu# 
non ſemper ſunt ut numerus ad numerum,adaptare non potuit. 
Treaqz omilla illa reſponſione partium ad partes.coaCtus eſt Ide- 
am aliam quzrere tum magnitudinum, tum numerorum com- 
munem. Noverat in quatuor proportionalibus primum ad ſe- 
cundum #ta ſe habere (Grzce:vxgs Exe ) ut tertium ad quar- 
tum. Itaq; a cogitatione vocis ita habeat, quali ab Idea ipſa 
rei {converſo Verbqsx+* inNomen +, ſeu, Verbo habere in 
Nomen habitmdo,) forfnavit Rationts Definitionem i}lam {teri- 


iemg; Ratio oft duarum, t1agnitudinun gjn{dem generis ſecundunt 


quartitatemibabitarld quad, Jonum verborum: fec 
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Antequam Rationem definiam, neceſlarium eſt definire 
Quantitatem, & quantitatum diverſa genera inter ſe diſtin- 


ouere. Interroganti enim Quantum eſt , qui ita reſponder 
ut interrogantis animus acquieſcat 1n co quod refpondetur, 


_ neceſleeſt ut magnitudinem de qua quzritur, vel exponat'ad: 


oculos, vel determinet per comparatlonem cum alio quanto 
per menſuram determinato. Animusenim in Indefinitis non 
acquielcer. 
Sed quia non omnia quanta menſurantur per lineam, nec 
per Superficiem, nec per Solidum, totidem erunt genera men- 
ſurz, quot ſunt genera quantorum. Corpus menluratur tot 


menluris quot habet dimenliones, & proinde tria habet di- 


verſa genera quantitatum, nempe Lineam, Superficiem , &. 


_ Soliditatem;quarum quantitatum unius pars, pars alterius eſſe 


non poteſt. Et inuniverſum Quantitates illz diverf! generis 
ſunt, quarum, pars unius non eſt pars alterius vel ut defini- 


tur ab Exclade quarum una quantumvis multiplicata nunquam 


alteram ſuperabit. 
Linea! ergo omnes five re&z ſive curve eju{dem ſunt gene- 
ris Quantitatesz & quia curva extend potelt, ita ut fiat ( non- 


 mutata quantitate ) reCta, altcra earum multiplicata, alteram 


luperare poteſt. | 

Ab his tribus generibus Clavizs excludit Numerum tanquam 
genus ab omnibus tribus diverſum Non recte. Numerus ſemper 
c{t in eodem genere quantitatis cum Numerato. Neq; genere 
diffterunt Unum & Plura. Numerus autem & Plura idem 
ſunt. Numerus Linearum, & Linez habent idem genus quan- 
titatiss Item Numerus Angulorum & Angulus; Temporum 
& Tempus, ec. Quod Clavins Lineam finitam & Lineam in- 
finitam ejuſdem efle generis negat ſuperfluum eſt, tanquam {j 
quis diceret Ens & non-Ens efle diverſi generis,. Linea enim 


| Infinita nulla eſt, Quod autem dicitur in Mathematicis 1nf7- 


71tum, 1d (ignificat folummodo indeterminatum, five indefi- 
nitum, 1d eſt, quod quantumſfit non eſt dictum. 
Dittinguendum etiam eſt inter Quantum & Quyantitatem 
quorum unum nunquam dicitur de altero. 
Prxterca ct{i Magnitudo,.ut.Longitudo, Superficies, Solidi- 
tas, 


. ; (24) 
tas, ſolis corporibus tribui proprie poſſunt , Quantitas tamen 
multis aliis rebus tribui recte poteſt. Quicquid enim eſt de 


quo vere dicimus, quod majus vel minus alio eſt, vel zquale, 
vel de quo vere dicitur magis vel minus vel zqualiter eſt, ha- 


bet illud quantitatem & dimenſionem vel unam vel plures, 8& 


proinde, ” | : 
 Tempori ſua quantitas eſt quz exponi poteſt per Lineam. 

Motuieſt ſua fibi quantitas exponenda per Lineam. 

Etiam Vis habet ſuam fibi quantitatem exponendam per Li- 
neam vel Planum, Et Pondus quantitatem Eo quz expont 
poteſt etiam per Lineam vel Solidum. Nec tamen inde infer- 
ri poteſt, aut tempus, aut motum, aut vim, aut pondus, ele 
Lineam aut aliam magnitudinem, FS 

Deniqz Rario (quoniam Ratio alia alia major eſt vel minor) 
quantitatem habet, & per duas Lineasexponitur. Quando- 
cunq; enim exponuntur duz Linez, non modo exponuntur ip- 
{x,{ed etiamiplarum Ratio. Ratio enim eſt (ut eam definiam) 
magnitudinis ad magnitudinem Relatio, Neq; exponi poteſt 
nif1 per duasLineas, quarum altera Antecedens altera conſe- 
quens (ut inomnibus fere aliis Relationibus) appellatur. 


—... 


Ca*®*. XI]. 
De iiſdem Rationibus. 


Def. 6. FN eadem ratione magnitudines dicuniur eſſe, prima 
ad jecundam, & tertia ad quartam, cum prime 
tertia aque multiplicia, aſecunds © quarte 4que multiplicibus, 
qualiſcung; fit hac waltiplicatio , uirumgy ab atroh, nl una defi- 
ciant, veluna #qualia ſunt, vel una excedunt 5 ftea ſumaniur que 
inter ſe reſpondent. 
 Inhac Definitione nulla mentio eſt habitudinis unins mag- 
nittdinis ad aliam, cut tatnen ex Definitione Exclidis verba 
itla ſunt de Rations eſſentia. Ttaq; aut definitio Rationis aut 


definitio ejuſdem Rationes vitiofa eſt. Neq; Axioma eſt, quia 


non eſt tumine naturali' copnoſcendum. Neg; eſt ex antece- 
dentibus 


e 


(25) 
_ dentibus demonſtrabile. Neq; deniq; de quantitate continus 
demonſtrabile eſt ex ſubſequentibus. Et tamen vera eſt pro- 
poſitio, & converſa Prop. 12. hujus Elementi quint1. Demen- 
ſtrari autem poteſt per definitionem quam ego polui hanc, Ra- 
tio eſt duarum magnitudinum ſecundum quantitatem Relatio, & 
demonſtratam vidi , —” 

Clavims, ſentiens (ut puto) definitionem hanc egere defen- 
ſione, longam, de cauſa propter quam Fxclides, quatuor mwagni- 
tudines proportionales & non proportionales ;, per earum eque, 
multiplicia definierit, orationem inſtituens, nullam adfert cau- 
ſam aliam,przterquam quod propter multarum magnitudinum 
incommenlurabilitatem coactus fit inveſtigare aliquid, quod 
certum fit convenire quibuſcunq; numeris eandem habentibus 
proportionem , deinde idem demonſtrare conventre ettam in 
commenſurabilibus. Hoc tamen nuſquam preſtitum ecſt.[ta- 

ue idem eſt ac fi dixiſſet , 1deo1]lum proportionalia lic de- 
Fniiſle, quia dcfinitionem meliorem nondum poterat reperire. 

Exponantur quatuor numeri proportionales 8. 4 :: 6. 2. 
Vides hic duas ReJationes totius ad dimidium 3, ſunt enim 
totum & dimidium Relativa, & Relatio totius 8 ad dimidium 
luum 4, eadem Relatio quz totius 6. ad ſuum dimidium 3. 
Idem dicietiam poteſt de tertiis, quartis, &c. xque ac de 
dimidiis. Patet ergo Rationem elle Relationem ; & Ratio- 
nem eandem efſe Relationem eandem. Et propterea propor- 
tionem in mumeris per Partes eaſdem refte definivit Fuclides. 
Sed invenire debuit aliquid quod Rationibus etiam magnitu- 
_ dinum incommenſurabilium conveniret. Cur autem non fe- 
cit? An impoſſible erat ? Neſcto, nili quod fit difficile. Duz 
Linez ſimul atq; duqz ſunt, habent inter {c Rationem ſuam, 
quzcung; ea fit, Et que Cauſa efficiens erat ipſarum Linez- 
rum, cadem erat & canla ejus quam habent inter ſe Rationis. 
Caula ipfarum Linearum efhciens erat DuCtio, id eſt motus, 
_ quareettam Cauſa effticiens Rattonis quam habet earum altera 
"adalteramerat motus ille 1dem, ex quo motu Linez ipſz ortz 
ſtint. Etjam Ratioillaeadem erat in Motibus ipfis quibus 1]1z 
Finez erant deſcripte. Quzrenda ergo eſt Rationis duarum 
Linearum inxqualium identitus, five equalitas, five ſimilitudo 
Soto (que 
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(quz tria nomina in Rationibus idem ſignificant) in Motuum 
Inxqualium aliqua ſimilitudine, 1d c(t, in reipor.ſfione partisad 
partem vel portionis ad poctionem (five ullz partes aliquot 
ſint, five non int) itaqz qui tales motus excogltaverit, propor- 
tionalia ipſa determinabit ductiſq; Lineis rectis determinabit 
exponetqz oculis. 


Factu autem difficile non eſt. Noſti enim motu five dun 
Linee nniformi, partes Lines deſcriptas equalibus temporibus 


ſemper eſſe inter ſe £quales. Ttem (1 Linea deſcripta ſit cadem 


—_ 


ſemper velocitate partes ejus £qualibus temporibus deſcripte 
elle etiam inter ſe Xquales. 
Sit recta AB deſcripta motu uniformi, in Tempore quocun- 


ISL. que 3 &in parte aliqua ejuidemtem- 

I D  Þ» FPoris, codem motu uniformi, de- 
= {cripta (it A D pars retz A B.Quoni- 
am ergo motus uniformis erat in om- 
« nibus' partibus &qualibus temporis, 


deſcriptz erunt partes Xquales tum 
totius rete AB, tumrectz AD. five 
illz partes toti A B fint, vel non ſint 
commenſurabiles. | 
Eodem tempore, motu uniform 
quidern, ut ante, fed tardiore, fit deſcripta recta A. C. faciens 
cum A Bangulum quemcunq;B A C; & quo tempore deſcrip- 
ta erat AD. codem intelligatur deſcripta AE. Quare in redtis 
AC, AE, pro partibus live 40 eRe a6 ſumptis in AB, por- 
tiones #quales ſemper deicribentur in A C, eodem modo 
quo tota A B reſpondet toti AC, &pars A. Dparti AE. 
Habebunt ergo partes xquales factz xqualibus temporibus_ 
in A Cad partes xquales factas aqualibus temporibus in A B, 
eandem rationem ſingulz ad ſingulas, quam habet tota A. C. 
ad totam A B, ſive etiam quam habet A E ad AD. Etiam par- 
tes omnes xqualibus temporibus fatz in E C (diflerentia inter 
AC, AE) ad partes omnes xqualibus temporibus faQas in 
B D(differentia inter A D & A D) ſingulz ad ſingulas, eandem 
habebunt rationem quam A Ctota ad AB totam, vel AE pars 
ad AD partem. pant. 
| Quare 


CAP IK 


oY 


< 


(27) 


Quare fi AB& AD fint incommenſurabiles,& proinde ctiam 


AC, AE incommenſurabiles ; intelliganturq; quotlibet partes 


Xquales ſumptz in A Þ ita ut reſtet ad complendam A B, pars 
minor quam una earum partum ; & totidem partes xquales 
ntelligantur ſumptz in A D, ita etiam ut reſtet ad complen- 
dam reqam AD, minor quam una harum partium ; fratq; 
1deminrectis A G, AE, omnes 1llz partes xquales f1mul ſump- 
tx in AB habebunt eandem rationem ad totam A B quam ha- 
bent partes ſimiles xquales ſumptz in AC ad iplam AC; & 
quam habent omnes ſimiles partes xquales ſumptz in A D ad 
iplam AD; & quam habent omnes fimiles partes xquales 
ſurrpptein AE adipſamAE. 

_ Exdem ergo ſunt rationes quas determinat five exponit mo- 
tus uniformis (id eſt motus #qualibus temporibus xquales 
reCtas deſcribens) eodem tempore, nempe ratio ABad AC, vel 
ADadAE vel differentizx D B ad differentiam E C, five in 
commenlurabilibus ſive in incommenſurabilibus. 

Quare rationes eaſdenm Definio efſe illas quus exponit in duabus 
reftis motus uniformis £qualibus temporibus; vel univerſalius 7 
cadem ratione ſunt quz determinantur a caula quacunque tem- 
poribus xqualibus xqualia efficiente. | 

In eadem Figura, f1 jungatur B C, & ducatur DF parallela 
E C ſecans BC in F, erit triangulum B DF fimile totitriangu- 
loBAC, propter angulos ad A & D zquales & anguluw'ad B 
communem, Similes autem Figurz non ſunt que diffetunt 
plus quam magnitudine ; nam ſi non eflent zxquiangulz,aut non 
haberent latera circa xquales angulos proportionalia, non eſ- 
ſet inter eas ulla figurz ſtmilitudo. Eadem ergo eſt ratio AB 
ad DB, qux CAad DF. Scdut ADad DB, ita oftenſa eſt 
elleCAadEC. Sunt ergo DF & E C zxquales; & proinde 
(dufta DE) triangula ADE, AB Clunt fimilia. 

Ad definitionem hanc, Propoſitiones illzx que ſequuntur in 
Elemento quinto, de Permutatione, Converſione, Compolitio- 
ne, &c, Rationum, accurrunt, & ad lucem ejus omnes ferc 
ſele demonſtrant. Exclidis autem demonſtrationes duplo plu- 
res ſunt, propterea quod idem in quantitate continua ſeorlim 


a numeris demonſtrat ; & multo longtores quam erat 
E 3 necelle, 


(26) 


(quz tria nomina in Rationibus idem ſignificant) in Motuum 
Inxqualium aliqua ſimilitudine, 1d clt, in reipor.ſione partisad 
partem vel portionis ad portionem (five ullz partes aliquotz 
lint, five non fint) itaq; qui tales motus excoglitaverit, propor- 
tionalia ipſa. determinabit ductifq; Lineis rectis determinabit 
exponetq; oculis. 
Factu autem dithcile non eſt. Noſtj enim #otu ſroe dud 
Lines uniformi, parties Linee deſcriptas equalibus temporibus 
ſemper eſſe inter ſe equales. Item fi Linea deſcripta fit eadem 
ſemper velocitate partes ejus xqualibus temporibus deſcript# 
elle etiam inter ſe Xquales. . 
Sit reta AB deſcripta motu uniformi, in Tempore quocun- 
as - i: que; &inparte aliqua ejuidem tem- 
: Y poris, codem motu uniformi, de- 
{cripta (it A D pars rectz A B.Quoni- 
am ergo motus uniformis erat in om- 
nibus partibus xqualibus temporis, 
deſcriptz erunt partes xquales tum 
_ | totiusrecte AB, tumrectz AD. five. 
illz partes toti A B int, vel non ſint 
commenturabiles. 

: Eodem tempore, motu uniform 
quidemrn, ut ante, fed tardiore, (it deſcripta recta A.C. faciens 
cum A Bangulum quemcunqzB A C; & quo tempore deſcrip- 
ta erat AD, codem intelligatur deſcripta AE. Quare in reCtis 
AC, AE, propartibus ſive portionibus ſumptis in AB, por- 
tiones Xquales ſemper defcribentur in A C, eodem modo 
quo tota A B reſpondet toti A C,. & pars A. Dpartt AE. 

Habebunt ergo partes xquales factz xqualibus temporibus 
in A Cad partes xqualcs faCtas xqualibus temporibus in A B, 
eandem rationem ſingulz ad ſingulas, quam habet tota A. C. 
ad totam A B, five etiam quam habet A E ad A D. Etiam par- 
tes omnes xqualibus temporibus fatz in E C (difterentia inter 
AC, AE) ad partes omnes xqualibus temporibus faCtas in 
B D(differentia inter AD & A D) fingulz ad ſingulas, eandem 
habebunt rationem quam A C tota ad AB totam, vel AE pars 
ad AD partem.. en part, 

Quare 


(27) 

Quare {i AB& AD fint incommenſurabiles,& proinde ctiam 
AC, AE incommenſurabiles ; intel liganturq; quotlibet partes 
Xquales ſumptzin A Bitaut reſtet ad complendam A B, pars 
minor quam una earum partium ; & totidem partes xquales 
ntelligantur ſfumptz in A D, ita etiam ut reſtet ad complen- 
dam ref&tam A D, minor quam una harum partium ; fiatq; 
tdem inreCttis A G, AE, omnes 1llz partes xquales {1mul ſump- 
tx in AB habebunt eandem rationem ad totam A B quam ha- 
bent partes ſimiles xquales ſumptz in AC ad iplam AC; & 
quam habent omnes fimiles partes xquales ſumptz in AD ad 
iplam AD; & quam habent omnes fimiles partes xquales 
ſurptein AE adipfamAE. | 

Exdem ergo ſunt rationes quas determinat five exponit mo- 
tus uniformis (id eſt motus #qualibus temporibus xquales 
reCtas deſcribens) eodem tempore, nempe ratio A Bad AC, vel 
ADadAE vel differentix D B ad difterentiam E C, five in 
 commenſurabilibus ſive in incommenſurabilibus. z 

Quare rationes eaſdem Definio eſſe illas guas exponit in dnabus 
retis motus uniformis £qualibus temporibus; vel univerlalius iz 
cadem ratione ſunt quz determinantur a cauſa quacunque tem- 
poribus #qualibus xqualia efficiente. — 
 Ineadem Figura, f jungatur B C, & ducatur DF parallela 
E C ſecans BC in F, erit triangulum B DF fimile tetitriangu- 
loBAC, propter angulos ad A & D zquales & angulum'ad B 
communem, . Similes autem Figure non ſunt que diftetunt 
plus quam magnitudine ; nam fi non efſent xquiangulz,aut non 
haberent latera-circa equales angulos proportionalia, non eſ- 
ſet inter eas ulla figurz ſimilitudo. Eadem ergo eſt ratio AB 
ad DB, qux CAad DF. Scdut ADad DB, ita oftenſa eſt 
eſleCAadEC. Sunt ergo DF & EC xquales; & proinde 
(dufta DE) triangula ADE, AB Clunt fimilia. 

Ad definitionem hanc, Propoſitiones illzx que ſequuntur in 
Elemento quinto, de Permutatione, Converſione, Compoſitio- 
ne, &c, Rationum, accurrunt, & ad lucem ejus omnes ferc 
ſeſedemonſtrant. Exclidis autem demonſtrationes duplo plu- 
res ſunt, propterca quod 1dem in quantitate continua ſeorſim 


a numeris demonſtrat ; & multo longiores quam erat 
E 2 necelle, 
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necelſe, propter ſterilitatem definitionis Rationis. 
Sed quid ( inquies ) opus eſt Theorematum pure Geome- 


{#1 tricorum, demonſtrationes a motu petere. Reſpondeo pri- 


mo. Demonſtrationes omnes nifi Scientifice (int. vitioſe ſunt; & 
niſi a cauſis procedant,Scientifice non ſunt, Secundo,nifi con- 
cluſiones a conſtructione, id eſt a deſcriptione Figurarum, 1d 


IE 6 2 eſt a Linearum duftione demonſtrentur , vitiole'ſunt, Jam 


| | omnis Linearum duCtio motus eſt ; itaq; vitioſa eſt omnis de-_ 
[7 | monſtratio cujus Principia prima non continentur in definiti- 

onibus motuum quibus Figurz deſcribuntur. Sed poſt the- 
bl oremata aliquot prima demonſtrata, cztera ab his dependen- 
tia non egent demonſtratione quz fit a motu, ut quorum de- 
monſtrationes in demonſtrationibus priorum continentur, nec 
alia re egent, ut intelligantur, przter ylorum priorum expli- 
cationem, vel converſionem. | 


— — 


Ca”. AIHL 


De Rationun calculo. 


(Fl FT NEfinitio 10. irreprehenſibilis eſt, nempe haxc. Cum an- 


+  Ftem tres magnitudines proportionales fuerint; Prima ad 
tertiam duplicatam rationem habere dicitur ejus, quam babet ad 


0p  fecundam :; At cum quatuor magnitudines proportionales fuerint; 


prima ad quartam triplicatam rationem habere dicitur ejus,quant 
habet ad ſecundam ;, Et ſemper deinceps, uno amplins quamadin 


il proportio extiterit. 
0 Eſt autem quod reprehendi poteſt & debet 1n expoſitione 
| hujus definitionts apud Clavinm, 


Sic enim ſcribit, T-terpretes nonnulli colligeunt ex hac defini- 
tione, ſt proponantur plures quantitates continue proportionales, 
propertionem prime quantitatis ad tertiam, eſſe duplam propor- 
tionis prime quantitatis ad ſecundam, eo quod Euclides illam vo- 
cet duplicatam proportionem hujus. Eodem modo volunt, propor- 
tionem prime quantitatis ad quartam, eſſe triplam proportionis, 
quam habet prima quantitas ad ſecundam, &c. Quod tamen _ 

a 


(29) 

la eft ratione concedendum. Neq; enim Enclides hoc ſtgnificare 
voluit, ſed docuit taniummodo propertionem prime quantitatis 
ad tertiam, appellari duplicatam ejus proportionis, quam habet 
prima quantitas ad ſecundam :; propterea quod inter priman 
quantitatem, ac tertiam reperitar quodammodo Proportio prime 
quantitatis ad ſecundam duplicata; quippe cum inter primant 
quantitatem, ac tertiam interponantur due proportiones &quales 
ez proportioni, quam habet prima quantitas ad ſecundam, & ſic 
de ceteris, ut diximus. Non autem intelligit , illam duplam 
efſe hnjus, ne Theorema proponeret, quod merito quiſpiam conce- 
dere recuſaret. @uis enim affirmabit, in his numeris continue 
proportionalibus 25, 5. 1. proportionem 25. ad 1. duplan eſſe 
Proportionis 25. ad 5, cum potins eam quis dixerit eſſe quin- 
tuplam e 

In illis qui putant, pofitis tribus continue proportionalibus, 
rationem primi ad tertium duplam ele rationis primi ad ſe- 
cundum;item poſitis quatuor proportionalibus,rationem prim! 
ad qQuartum triplam efle primi ad ſecundum , ubi primum 
eſt omnium maximum, etiam ego ſum. Exempl1 gratia in his 
numeris 8. 4. 2. 1. dico rationem 8 ad 1 eſle triplam rationls 
8ad4; & leſquialteram rationis 8 ad 23 & rationem 8 ad 2 
duplam eſle rationis 8 ad 4. Non ſolum quia Exclides rationes 
Illas triplicatas vel duplicatas appellat, ſed quia verum eſt, 
& lumine naturali xque manifeſtum, ac unum & unum eſſe 
duo, aut unum & duo ſle tria. 

Vox qua utitur hoc loco Exclides, nempe 9mMaior, & yer- 
titurg Clavio duplicata , aliis in locis utitur pro dupla. Pri- 
mo in Prop. 20. E1. 3*. Itaq; angulus in Centro, non minus dis 
citur duplicatus anguli in circumferentia, quam duplus, Etiam 
a Claviovertitur vox illa Greca miagiov non modo per du- 
plex, ſedetiam per dwplws ; in propofitione ipſa & in conclufi- 
one per duplex, (cilicet ne diſlentire videretur propohitio a con- 


cluſone ; ſed in demonſtratione, per dupl#s. S1 ergo duplica- 


tum, duplex, & duplhum, in quantitatibus non 1dem ſignificant, 
non debuit illis uti ut idem fignificantibus. on. 
Rurſus in Propoſitione ultima El. 9. eadem voce Grzca ut1- 


tur Exclides pro ratione 2 ad 1 vel 4 ad 2, ubi rurſus Clavis 
3 ' lam 
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11lam reddit per duplam. Nonne ergo & ipſe Clavizs ex eo 
quod dixit Exclides duplicatam , intellexit ( ficut alii ) du- 
plam. Qui verbi ejuidem ſignificationem modo unam modo 
aliam facit, mihi quidem videtur ſubjetam rem nullo modo 
intelligere. Quo autem nomine appellabunt rationem 8 ad 
comparatam cum ratione 8 ad 2? Dicent illam efle hujus 


ſubduplicatam, & rationis 8 ad 1 ſabtriplicatam. Numerum 


autem numeri ſubduplum dicent, non ſubduplicatum ; 
& numerum 2 numeri 6 non ſubtriplicatum ſed ſubtri- 
lum, Nomina Latinz genti inaudita. Itaq; ceſlantis jam 
inguz verba quz vehut Teſtamenta morte confirmata ſunt,& 
quz mutari non debent, ſuo arbitrio ſine neceſlitate mutar. 
Quid enim omnino fignificat ſubduplum aut ſubduplicatum, 


fi ſignificat aliquid prezter dimidium aut ſubtriplum.: vel 


ſubtriplicatum prxzter tertiam partem. Retinebo ergo vo- 
cabula propria, duplicaturms vocans etiam duplurm, & triplica- 


tum triplum 3 nec pro ſ#bduplicato & ſubtriplicato dubitabo 


dicere dimidinm, & tertiam partem, vel ( 11 libet ) trientem. 
Etiam in Rationibus, (quanquam 1d non concedat Clavins ) (1- 
militer dicam, nifi id talsd dici ofſtendat. Quod enim rogat, 
Quis affirmabit in his numeris continue proportionalibus 25. 
5. I, proportionem 25 ad I duplum elle proportionis 25 ad 5 ? 
Potius eam quis dixerit eſte quintuplam, nihil probat. Quid, 
quia terminus primus eſt quintupius, fecundi, & ſecundus 
tertii, ob eam cauſam dixerit aliquis rationem 25 ad x, quin- 
tuplam eſſe rations 5 ad x pottus quam duplam ? Manite- 
ſtum eft rationem 25 ad 5 elle rationem unicam , & ratio- 
nem 5 ad 1 eſſe etiam unicam & ipfi xqualem ; & rationem 
25 ad «£ componl ex illis ratiombus duabus xqualibus. 
Quid aliud ergo negat C/avius niſi rationem ex duabus ra- 
tionibus xqualibus compolitam conltituere unius earum du- 
plam? Cur autem hoc negat ? Quia numerus 25 numeri 5 
eſt quintuplus, ſcilicet oblitus quzſtionis, quz non inſticuj- 
tur de numero vel magnitudine aliqua abſoluta , quz fit a]- 
terius quintupla, fed de ratione que eſt magnitudo compa- 


rativa'; "iraq; rationem unicam 25 ad 5 computavit pro 


quingz rationibus.- Natus eſt error Clavii ex eo quod vulgo 
| | apud 
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apud Mathematijcos vocabatur ratio quintupli ad fimplum 
quintupla ratio, & ratio dupli ad: fimplum (ut E]. 99. Prop. 
ult.) ratio dupla imperite & falſo; nam ratio 2 ad r non 
eſt ratio dupla, ſed fimpla, nempe dupli ad {ſimplum. Neq; 
quicquam valet quod 1}Juſtrationis cauſa ſubjungit, quemad- 
modum etiam proportio octupla dupla eſt proportionis qua- 
druplax ; cum tamen quadruplz duplicata fit ſedecupla, ut hic 
patet 16. 4.1. Difficile conceptu eſt quomodo octupla pro- 
portio magis lit quadruplz duplz, quam octuplicata fit qua- 
druplicatz duplicatz. Eſto autem octupla proportio qua 
druplz dupla. Quid ſequitur ? Nonne quemadmodum in 
his numeris 16 unitates duplz ſunt octo unitatum; ita ſede- 
cem rationes duplas e{le ofto. rationum , & proinde ettam 
duas rationes 16 ad 4, & 4ad 1 duplam elle rationis 16 ad 4., 
vel 4 ad 1; id quod C/avzzs demonſtratum nollet 2! 
Poſtremso, objiciens quzrit; in tribus magnitudintbus xqua- 
libus, vel intribus zqualibus numeris, ut 4. 4+ 4. atqz adeo 
continue proportionalibus, qui fiert poteſt ut proportto primi 
ad tertium dupla fit proportionis prim ad ſecundum, cum ſit 
omnino eadem? Profecofſiratio 4 ad 4 nempe ratio Xqualis 
ad xquale, id eſt ipſa xqualitas quantitas fit, .vahida-:eſt obje+ 
ctio. Sin quantitas non fit, frivola eſt; cam nihil ad nihil 
additum , vel per nihil multiplicatum ſemper facit nihil. .An- 
requam autemad hanc & alias: ejus iobjectiones reſpondeam, 
non abs re erit quartorum genera amplius ( ex-:1plis Ewclrdde Bt 
Clavio) diſtinguere , & quid: fit rationum-) :additio &. fat 
tra#io , ex iildem, explicare 5 & cur m- tribus-contmue 
proportionalibus, quorum primum eſt maximum, rationem 
primiad tertium duplam etle dixi rationis primi ad: fecun» 
dum ; non tamen quando primum:eſt mini Cl 2irnot3s 1 
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Adhuc de Rationum calcylo. 
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Ef. 5*. El. 6. hac eſt, Ratio ex rationibus componi dici- 

tur , cum rationum quantitates inter ſe multiplicate ali- 
quam effecerint rationem, & vera eſt. Nam fi fint proporti- 
ones illz duz exdem vel non exdem, five prima maxima ſit, 
vel non'maxima, ſemper illis conveniet Definitio. Exempli 
gratia in his numeris 4, 2. 6, 3- ubi rationes ſunt exdem, (i 
multiplices inter ſe antecedentes 4 & 6,qui faciunt 24, & con- 
ſequentes 2 & 3 qui faciunt 6, ratio naſcens erit ratio 24 ad 6, 
1deſt 4adr, 1d eſt duplicata rationis 4 ad 2, vel 6ad 3. 
Rurſus in- {dem numeris inverſis 2, 4. 3, 6 multiplicatis in- 
ter ſe tumiantecedentibus tum conſequentibus oritur ratio 6 
ad 24 five 1 ad 4, quzeſt duplicata rationis 2 ad 4. Rurſus 


fint rationes non exdem, ut in his numeris 4, 2. 6, 4 multi- q 
plicatis tum antecedentibus tum conſequentibus gignetur ra- . 
tio 24ad8live12 ad 4. Expoſitisautem his numeris 12. 6.4, \ 
eric ratio: 12ad 6. cadem-cum ratione 4. ad 2, & ratio 6 ad ; 
4 cadem quzante. Idemin horum converſis continget 2, 4. 4 


4;6. . Atqz hine intelligere licet quid ſint illz quas appellat 
Enclider yationum quartitates, nempe rationum antecedentes 
& :confequentes: - Nec'itamen: vohuit tantam. efle rationem 
quariea elt-antecedens, aut quanta eſtconſequens ejus ; qua- 
pum ;Quantitas abſolutaz ſed neutra earum ratio. 
Quanticatemantem:rationts 4rad-2 interpretatur Clavins per 
fractionem $3 &rationem 6 ad 3 per 5, quas:appellat,etiam | 
rationis Denomanatores; quas:#1:nter:ſemultiplices , habe- % 
bis quidem frationem cujus Numerator ad Denominatorem 
rationem habet compoſitam ex rationibus 4 ad 2 &6 ad 3:pro- 
ptereq quod etjam fic multiplicantur inter ſe tum anteceden- F 
tes ttm conequentes ut prius 3 non eſt autem frattio nec 
* ratio compolita, nec omnino ratio, cum fit pars quantitatis 
abloulutz. Aliud enim eſt 2 id eſt 4, aliud ratio quaternarii 2! 
ad untatem. Ratio enim duabus lineis exponitur ſemper, at 

quantitas abſoluta unica. Quod 
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Quod Clavizs hic icribit, Puoniam denominator cujuſiibet 
proportionis exprimit quanta ſit magnitudo antecedens ad conſe- 
quentem, dici ſolet propterea quantitas rationis. ReCte quidem 
dicit exprimit, non recte autem Arithmetici dicunt efe, nempe | 
quotientem Diviſions numer! per numerum efle rationem ip- k 
ſam Diviſi ad Diviſorem, unde multa in Geometriam irreple- 
runt abſurda, & plura indies conſequentur 3 quorum cauſa 
magna ex parte fuit C/avii hac impropria locutio. Qualis 
etiam videtur tibi hac oratio in Mathematicis, quanta fit mag- 
nitndo antecedens ad conſequentem? Debebat enim dicere,quar- 
taeſt magnitudo antecedens ut comparata cum conſequente, vel 
quanta eſt ratio magnitudinis antecedents ad magnitudinent 
conſequentem £ Scio Clavinm Linguz Latinz ſcientiſſimum 
fuille, fed huic1llius ſententiz de compoſitione rationum ini- 


mica erat elocutio clara. 


Caf. AV. 


Ftiam de Bationum Calculo. 


(  Lavins ex hac Def. 5. El. 6. recte infert, Qzod in magni- 
__ tudinibus quibuſcunque ordine poſitis, proportio prime ad 

ultimam dicetur componi ex proportione prime ad ſecundam, & 

ſecnnde ad tertiam, & tertie ad quartam, &c. Cujus etiam de- 

monſtrationes aliquot adfert ex. Theone, Vitel/ione, Entocio Ep - 
Apollonio, ita ut nullo modo a Clavio negartpoſlitqui eandem 
(in numeris) pro definitione ad El. 7*. KP | 
poſuit. Itaq); in tribus lineis A, B, C or- 

dine expofitis ratio A ad C,componitur 

ex rationibus A ad B, & B ad C; & rur- | 
ſus ratio Cad A componitur ex ratione 

C adB &ratione Bad A. 

Per definitionem 5”. El. 5*. quz hac 
eſt, Rationem habere inter ſe magnitudi- _ 
nes diguntur , que poſſunt multiplicate 
feſe mutud ſuperare explicat __ (ut 

\ | 


recte 
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rec dicir Clavixe) quidnam requirant duz quantitates ejuſ- 
dem generis ut rationem dicantur habere, nempe, {i non ha- 


beant hanc conditionem ut altera poſſit multiplicata alteram 


ly perare, noneſle 11las neq; ejuſdem generis, neqz habere inter 
ſe Rationem. 


Unde manifeſtum eſt primo Lineam,Superficiem,8 Solidum 
efle diverſa genera, vel potius diverſas ſpecies quantitatis. 


 Nulla enim harum quantumvis multipticata alteram ſupera- 


bit. 

Secundo , Angulus genitus ex motu circulari, & Angulus 
Contactus, diverſe. ſunt ſpecies quantitatiss Angulus enim 
ContaCctus nulla unquam multiplicatione ſuperabit Angulum 
genitum ex motu circular). | 

Tertio, Ratio majoris ad minus, & ratio minoris ad majus, 
ſunt diverſz ſpecies quantitatis. Nam ratio minoris ad majus 
quanto magis multiplicatur tanto ſemper minor eſt. 


—_ p—_ "_— —_ .._— 
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Etiam de Rationum calculo. 


{a 0mm Prop. 23. El. 16. aliam habet methodum com- 
ponendi rationes. Sint du@ rationes 6 ad 4, & 2 ad 8 
componendz. Fiatut 2 ad 8, ita conſequens 4. ad aliam 16 ; 
eritq; ratio.6 ad x6 compoſita-ex rationibus 6 ad 4, & 2 ad 8. 
Pofitis enim ordine his numeris 6, 4, 16, priores duz habent 
rationem 6 ad; 4; poſteriores duz rationem 2 ad 8, 

Habet etiam methodum auferendi rationem-minorem a ma- 
jore. Sit ratio I ad 4. auferenda ratione 2 ad 4. Fiat ut 2 ad 
4 ita antecedgens 1 ad aliam 2; &collocentur ordine tres nu- 


_ mer11, 2,4. Ratio 1 ad 4, componitur ex rationibus 1 ad 2, 


& 2 ad 4." Qutare ab lata ratione 2 ad 4, ex ratione 1 ad 
4, reliqua eſt ratio. 1ad 2, | 
S1militer ſt ex ratione 3 ad 2 auferenda fit ratio 2 ad 3, fiat 


ut 2. ad 3, ita-3ad aliam 4>, Nam poſitis ardine, 3. 45. 2, ratio 


3 ; 


2 ad 3, ideſtratio 3 ad 4; aufertura ratione 3 ad 2; & relin- 
quitur 
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quitur ratio 4;ad 2. Atqz hx methodi ambz comprobantur a 
Clavioad Prop, 23. El. 6. | 


_— —— 


Care, XVII. 
Reſponſio ad quedan queſta Obevii. 


Y Eipondeo jam ad quzſita C/avii, & primo ad hoc, 9x; 

fieri poteſt ut poſutis tribus magnitudinibus 4qualibws 4, 4., 4. 

ratio prime ad tertiam dupla fit rationis prime ad ſecundam, 
curn ſit ommino eadem ? 

Quoniam ratio primz 4 ad ſecundam 4, quantumvis multi- 
plicata nunquam Cracks rattonem eandem 4 ad 4 neque 
quantumvis per medias interpoſitas diviſa ab illa ſuperabitur, 
manifeſtum eſt rationem 4 ad 4 (& in univerſum) xqualis ad 
xquale) non ele quantitatem , neq; poſſe xqualitates alias 


| altts majores vel minores efle. Inxqualitatum autem alia alia 


major efle poteſt , & proinde habet quantitatem. Jam quod 
quxrit C/avizs quomodo politis ordine 4., 4, 4 ratio prime ad 
tertiam dupla efle poteſt rationis primz ad ſecundam 1dem eſt 
ac {1 quzſiitjet quomodo politis tribus cifris o, o, o ratio primz | 
ad tertlam poteſt eſle dupla rationis primz ad ſecundam; cum 
revera & proprie loquendo, unum nihil, alterius nihil neq; 
duplum neq; duplicatum eſt. 

Rurlus Cl/avizs ad finem El. 9%. ut probet rationem duplica- 
tam, non elle rationem duplam, fic ſcribit. Imprimis igitur 
compoſitionem proportionnum (vocabulis enim ratio & Propor- 
tio aliter quam Exclides promiſcue-utitur) de qua Enclides agit 
Def. 10. Lib. 5, &c. & in propoſitionibus duplicatam triplica- 
tam, & compoſttam proportionem de magnitudinibus vel nnwmeris 
demonſtrat, drco nox eſſe vert additionem proportionum, ita ut 


duplicata wel triplicata proportio ſit duplo aut triplo major ea pro- 
Portione cujus illa dicitur duplicata, triplicatave ; item ut pro- 


porta ex pluribus proportionibus compoſita ſit vert totum quippiant, 


 cujua partes ſunt proportiones ex quibus dicitur compoſitas Nam, 


&c. St poſitis his terminis continue proportionalibys 1. 10. 100, 
2 | proportis 
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proportio 1 ad 1CC #04 ſolim duplicata diceretur proportionis 1 
ad 10, ſed vere eſſet _ major, EXC. qUIS 10H videt parter eſſe. 


majorem toto® 


Reſpondeo primo. non videri mihire&& Nlatum EX CO quod 
I, 10, 100 ſunt continue proportionales & ex co quod ratio 
1ad 1c majus fit \ratione 1 ad 100, partem efle majorem 


roto, 


Secunco, 1 illatio "Ml EI fie necelic eſt, quanquam ab: 
jurda lit, fit tamen vera. Nam ple Clavizs utrumq; afhrmat 
(nec quiſquam negat )nempe,& rationem 1 ad 100 clle totum, 
cujus pars eſt ratio 1 ad 103 & rationem 1 ad 10 majorem elle 


rationetota Tad 100. Itaq; fi qua hic vere ſubſit adlurditas, 


Claviie(t, nec iolum illorum qui dicunt rationem duplicatam 
clle duplam, Latet autem illa vel in aſſumpto hoc, 1» magnitu- 
diwibus quibuſenng ordine poſitis, rationem prime ad ultimant 
compoſita eft ex rationibus intcrmediis-: z vel indiverſo genere 
rations majoris ad minus a genere rationis minoris ad ma Jus. 
Quare proprictates tum raticnum ordine politarum,tum utri- 
uſque generis rationum diligentius paulo conſiderabimus. 

Et primo, in rationibus ejuldem generis, five magnitudines: 
decreſcant perpetuQ a ma jore ad minus, five perpetuo creſcant 
a minore ad majus, compoſitio vera eſt. Sint enim tres nu- 


mer 100, IO, E,quz rationes ſunt majoris ad minus. Mani- 


feſtum eſt rationem 100 ad 1 cempolitam cfle ex rationibus 
100 ad 10,& 10ad 1, eandemq; tum duplicatam tum duplam 
elle rationis utriuſvis 1co ad 10, vel 10 ad 1. Item 1inverſim, 
ubi rationes 1, 10, ICO funt minoris ad majus, manifeſtum eſt 
Tatlonem compoſi tam 1 ad 100 xqualem elle ambabus ratio- 
nibus 1 ad 10, & 10ad 100 inter ſe aqualibus. 

Deinde in his numeris 16, 4, 2 manifeſtum eſt rationem 
compoſitam 16 ad'2 aqualcm efle duabus rationibus 16 ad 4, 
& 4ad 2, quarum prima ratio ſecunde eſt duplicata, tota au- 
tem ejuidem ſecundz triplicata. Item in his numeris tllorum 
inverlis 2, 4, 16 compolita ratio 2 ad 16 #qualis eſt duabusra- 
tiombus quarum ſecunda eſt prime duplicata, compolita au- 
tem ejuſdem prime triplicata. 

Etiam in \ Thihus alits quibuſſibet magnitudinibus quarum 

pruma 
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prima eſt maxima, tertia vero miriima, idem contingets ut 1n 
his numeris 12, 8, 2, ubi ratio primz ad ſecundameſt eadem 
quz 3 ad 2, ratio autem ſecundz ad tertiam eadem eſt quz 2. 
ad 2: Componamus has primd juxta definitionem traditam ab 
Fuclide, Def. 5. El. 6, per multiplicationem inter fe tum an- 
tecedentium, tum conſequentium. Oritur autem rat10 x2 ad 
2, Cujus partes componentes erunt rationes 3 ad 2, &2adz; 
id eſt (multiplicatis omnibus terminis per 4) ratio 12 ad 2 
compolita ex rationibus 12 ad 8, &8 ad 2. : 

Deinde componamus eaſdem per regulam compoſitionisali- 
am tradiram a C/anio ad Prop. 23. EI. 6*, Fiat ergo ut 8 ad 2, 
Ita 2 ad aljam 3- Expolitiſq; numeris 3, 2. ; » crit ratto Compo- 
lita 3 ad 3 xqualis rationibus componentibus 3 ad 2, & 2ad ;- 
Nam multiplicatis omnibus terminis per 4, naſcentur numer! 
12,8, 2 1dem qul prius. | = 

Itaq; nihil video quo minus propolitto 11]a, nempe, rafzo pri- 
mt ad ultimum compoſita eſt ex rationibus intermedits pro vera 
habcatur. Adverto etlam obiter rationes componend1 Me- 
thodum hanc Clavianam eſle veram rattonum Additionem.Non 
autem ut vult Clavizs Multiplicationem. 

Quomodo autem cadem propofitio, nempe, rationem prim? 
ad ultimum compoſitam eſſe ex rationibus intermediis, Jocum ha- 
beat quando una ratio eſt majoris ad minus, altera minoris ad 
majus difhcile explicatu eſt. Sint continue proportionales x, 
1©, 109. Sed alio ordine collocate, ut 1, 100, 10. Cum ergo 
per propefjtionem illam univerſalem, ratio x ad 10compoſtta 
e{t ex rationibus 1 ad 100, & 100 ad 10, ficut totum ex parti- 
bus, erit ratio 1 ad 100 pars rationis 1 ad 10. Sed quota pars? 
Ea ſcilicet pars quam Geometrx nunc appellant fubduplicatam 
 rationls I ad 10. Quia vero ratio 1 ad 100 minor eſt quam ra- 
tio 1 ad 10,erit pars I ad 1co minor quam rel1qua pars quanto 
ratio una minor eſt quam duz & ſunt ambz rationes 1 ad 100, 
& 100ad 1o partes rationis I ad 1o, fi modo ratio 100ad 100 
(quz quantitas non eſt) proquantitate computetur; alioqui ra- 
ti9 100 ad 10 non potelt eſſe pars rationts 1 ad 10. Neq; enim 
duz quantitates diverſi generis, quales oftendi ſupra efle ratio- 
nes minoris ad majus, & majoris ad minus, partes ejuidem 
-quantitatis c(le poſſunt, Quo 
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Quo ergo ſenſu, inquies,verum eſt componirationem 1 ad 10 
ex rationibus 1 ad 100, & 100 ad 10? Reſpondeo, verum ele 
ſecundum verborum ſenſum proprium, nimirum fi ratio 100 ad 
Io ſive ratio 10 ad t addatur rationi I ad 100 naſci rationem 
compoſitam 1 ad 10 Xqualem duabus rationibus x ad 100, & 
I ad 10, Idquod facilius intelliges, {1 prius duo 1lJa genera ra- 
tionum quomodo creſcunt, minuuntur, componuntur, & alte- 
rum ab altero ſubſtrahitur, clare explicavero. 

Sumantur ergo quinq; magnitudines continue proportiona- 
les inrratione majoris ad minus, exempl1 cauſa, $1, 27, 9, 3, Is 
quarum inverſe 1, 3, 9,2 7,01. ſunt in ratione continua minoris 
ad majus ; & media omniumeſt 9g. In his, incipiendoa maxima 
definendo in media tres primz ſunt rationes majoris ad minus; 
incipiendo autem a minima, definendo in media, tres prime 
ſunt rationes minoris ad majus. 

_ Rurſus incipiendo a maxima, ratio primz ad tertiam eſt ma- 


jor ratione ejuſdem prime ad ſecundam , nempe duplo major ; 


Contr incipiendo a minima, ratio primz ad tertiam minor eſt 
ratione prime ad fecundam, nimirum duplo minor. | 

Tertio, incipiendo.a maxima, ſemper prima majorem ratio- 
nem habet ad eam quz propor eſt tertlz, quam ad eam quz 


ab eadem tertia eſt remotior 3 Contra vero incipiendo a mini- | 
ma, ſemper prima minorem rationem habet ad eam quz tertiz 


propior eſt quam ad eam quz a tertia e{t remottor. 
Quarto, incipiendo a maxima. rationes ſunt excetſuum qui- 
bus majores ſuperant minores ; Contra vero incipiendo a mini- 
ma, rationes ſunt-defeftuum quibus minores deficiunt a magni- 

tudine majorum. | 
Quiato,ratio tertiz ad tertiam (que eſt zqualitas) in ratio- 
nibus exceſſuum minor eſt omni ratione exceſlus; contra vero, 
ratio Xqualitatis major eſt omnt ratione.defectus ; & quia ra- 
tio zqualitatis quantitas. non eſt, erit quantitas rationis de- 
tectus minor nihilo, tanto quanto ratio exceſlus ipſi reſpondens 

major eſt nihilo. ; 
_ Exempli gratia exponantur in Gl. 27, 9. 3. I. 
margine, exdem magnitudines pro- 2. I. O. Is 2. 
portianales z & quia ratio 81 adg 
* | - duplicata 
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duplicata eſt rationis 27 ad 9,fub 8r ponatur 2; & ſub 27 po- 
natur 1, quz fignificent duplicatam rationerr' & unam ratio- 
onem ; ponatur autem cyphra fubg, propterea quod ratio 9 
ad 9 quantitas non eſt, Siniliter ſub x ponatur 2, & ſub 3 
ponatur 1, Vides itaq; rationem 81 and 9 duplo majorem 
eſſe ratione 27 ad 9, quia rationes illx ſunt ut du rationes 
exceſstis ad unam; 1tem rationem 1 ad 9 duplo minorem efle 
ratione 1 ad 3, propterea quod funt ambz rationes defeCtus, 
Quoniam igitur ratio 1 ad 9 duplo minor eft quam ratio x 
ad 3, manifeſtum eſt rationem 1 ad 3 duplo majorem efle quam 
ratio 1 ad 9. | 

Dis intelleCtis oftendendum eſt quomodo in his numeris 
F. IOO. IO, ratio 1 ad 10 componitur ex rationibus x ad 100, 


& TOO ad IO. | 
Quoniam enim rationes 100 ad 1o& 10 ad 100 fimul ad- 


ditz faciunt rationem xqualitatis, id eſt altera altetms quan- 
titatem extinguit, reſtabir ratio 1 ad 10 pro ſurma ratiomum 
I ad 100& 100ad 10; Urquiunum dederit cafenti duobus, 
facit ut careat tantummodo uno. Wn 

Atq; boc exaCte convenit cum Def. 5*, EI.'6'; Namiantece= 
dentes rationum 1 ad 100, & 100ad ro, funt xr & 1005 con- 
ſequentes autem 100 ad 10. Antecedentes inſe multiplicate 
faciunt 100; conſequentes autem multiplicatz in'ſe faciunt, 
I©00, fed ratio 100 ad 1000 eademeſt cum ratione compot1- 
ta1adio. Componitur ergo ita ratio't ad 10 ex' ration- 


bus 1 ad 1co & 100 ad 10, ut partes componetites fint vere 


partes rationis compoſitz. Sed rationes 1 ad 100. & Too 
ad 10 non ſunt partes ejuſdem rationis compolitz 1 ad 103 
neq; eſſe poſſunt, cum fint diverſi generis rationes- 
Videsergo rationem duplicatam duplam quoqz efle, hoc 
eſt duplo majorem efſe ratione quz duplicari dicitur-: » Ut: in 
iiſdem proportionalibus 1. 10. 100. ratio defeCus; 'Þab-160 
duplicata eſt rationis defetus 10 ad roo! ( duplicata-ſfoilicer 
defeCtus ratione ) & proptereaetiam-duplo major, quia ſub- 
latio defectus quantitatem auget. "200 1 
Manifeſt hinc'ſequitur Theoreffia hoo univerlale:. - | 
Si. faerint quotcting; mgnitudines- ceantiimueproportie- 
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(40) 
nales, quarum prima eſt maxima 3 quanto prima ad aliam a 
ſe remotioremquamelſt proxima, majorem rationem habet 


quam ad iplam proximam ; tanto in iiſdem magnitudinibus, 
' Inverſo ordine collocatis, minima majorem rationem habet ad 


{ibi proximam , quamad remotiorem in eadem —_—— Ex- 
empli gratia, in his magnitudinibus, 8x. 27.9-3- I. quanto 
major elt ratio 81 ad 3quam ratio 81 ad a7 > —_ major eſt 
ratio 1 ad 3 quam ratio 1ad 27 , quanquam Geometrz qui 


- nunc-ſunt id non concedant. 


Sed ex iis quz hactenus dicta ſunt, conſtat naturam Rati- 


onis ne Exclidz  quidem penitus perſpettam fuiſle ; multo au- 


tem minus C/avio; ſed minime omnium illis qui nunc Algebr1- 


_ ſtz perhibentur, Nam hi, a Clavio dotti denominatorem ra- 


ti0nis indicare ipſtus quantitatem (ut 4 five” denominat, 1n- 
dicatqz quantitatem rafionis 4 ad 1, &} indicat ratiqnem 


2ad 3 ): {ynt. autem illi denominatores vihil aliud prxter 


Quoticntes natas ex divilione numeri per numerum, temerc 
arripuerunt quaſi rem demonſtratam, Fra&ionem &: Rationens 


_eandem eſſe rem, nempe quartitatem abſolutam & quantita- 
tem. comparativan 3 quz comparativa, quantitas ( OMNINO Non 


eff niſt: reſpetu ad aliam rationem. . Rationis enim magnitu- 
do 60; determinatur, Nec exponitur per unam lineam ſicut 
quantitas ;abloJuta, ſed per duas. Atqz ab hoc errore tot 
ablurda conſequuta ſunt, ut vix magno 'volumine commode 
cantineri-potiint,z quorum pracipua infra paucis conſiderabi- 


nas; md enm.Jaliis. quz ex aliis Frigeagen fallis in Gcometra- 


rum f@ipta;ircepſcrunt:. 


: >Numerat duodecem alia genera rationum Pappus, qQUOrum 
duo conliderat in commentario ad Def. 6. El. 5. Clauvzzs, ni- 
miuumrationem Arithmeticam & rationem, Harmonicam. ſive 


Muſa; ;iAtgi: Arihmetice,.quidem ſatis bene .convenit 


Dehonw rationis! tradita ab Euclide. Nam quiantitates cdua' 
noaraum:und/alteram-uperat quantitate determinata habent 
inter lo habitudinem quandam ſecundum quantitatem. Ra- 
tio autem quam Harmonicam vocant ft habitudo quzdam 
non duatum drum: magoitadinum,, Dcytragzfatis multa 
Sringeo 


ian bevy: PRAGA Arjthmetica cadem 


PINT | eff, 


TT F 
AS Conde 3 


Le BE ones dk 


4 ores 7 , 
RD api ri 3 Sn 4 Las 


+ —- : 
EN WE A RTE RN 250 Adair ah RES; Pe IE nt 
: at CSM 8 


c EC 
RS onde; ARGS] IG EG ys 


A 99s » 

UF A. Le EPL; > EEO L - - TOs I 
Beek > ALOE uy, <P bh ON ST ANG y 
WP Hey 2 Par NSN DS SO. ihe 3 an. i DE _ A 

bd I. j # ee 3 EO r-<. 5% oy 


2 So IR I} Ie IE WS 
CN IOFIAEATET ee REC ddr ee ors 


_ (439) 


eſt, cum quanto prima ſuperat ſecundamvel ab ea ſuperatur, 
tanto ſecunda ſuperat tertiam vel ab eaſuperatur. Sed'ratio 
Harmonica eadem eſt, quando extrem#z ſunt inter ſe ut ditfe- 
rentiz a media ſumptz. majorextrema ad majorem differenti- 
'am, & minor ad minorem.* ©: 
| Pataſne in! aliis Scientiis majus peccatum inveniri poſe 
quam eft in Geometria non recte explicaſle quid ſit Ratio ? 
Quis ſcriptor -Ethicus uſus eſt definitione Boi non bona, 
vel Politicus definitione Juris vitioſa ? Attamen ejuſdem 
eſt in Geometria' moment1 .definitio: Rationis cujus eſt in 
doctrina Ethica definitio Boz7, &n Politica definitio Juris 2 
Deinde, quod dicit C/avins, proportionem illam 1n tribus 
numeris ubi major extremorum eſt ad minorem ut difterentia 
majoris 6 medii ad differentiam medii & minoris, efle Muſl1- 
cam-eu'Harmonicam, temerediftum eſt. 72 his ( inquit ) ##- 
mmeris 6. 4: 3, ft ut 6 ad 3, ita-2-differentia duorum ' majorum, 
ad 1 differentiam duorum minorum. | Quoniam antem 6 & 3. 
 faciunt conſonantiam Diapaſon 5 6 & 4 conſonantiam Diapente ; 
& denique 4 & 2 conſonautiam Diateſſaron,vocari ſolet hec pro- 
portio Hayimonica. - Quod {i ita fit, cur non etiam in his nu- 
meris 6. 3. 2. vel inhis 42. 12.7. quz cadunt ſub eandem de- 
finitionem, exdem ſunt conſonantiz : Quare autem facit ra- 
tio 6 ad 3, vel totum quodlibet ad ſuum dimidium, confonan- 
tiam#Diapaſon, neſcivit Clavins. * Id enim primus omnium 
docuit Galilexs , poſtquam Clavivs mortuus ellet. Nugz 
mere ſunt homjne Mathematico indignx. Hactenus de Prin- 
cipiis Exclidjs7* Sequitur Principum aliud quibus utuntur 


hodie Geometxr# tale. . 
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De Radice numerica, & Latere Quadrati. 


i [ quadrati duo latera angulum' retum continentia divi- 

-LI@'faerint ,-/utrumq; in quothber partes magnitudine 8c 

"Aunſer6 lequales, numeruſq; partium unius lateris multiplica- 
( - 
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tus fit per numerum' partium alterius (1d eft ſiduo ili numeri 


xquales multiplicentur inter ſe ) faCtus erit numerus quadra- 


torum quorum latera ſunt fingulz partes lateris totjus qua- 
-—drati. Exempli gratia, fi quadratt latus ſit longum 100 pe- 
_ des, multiplicentur autem 100 pedes per numerum 100,unde 


factus erit decies mille pedes, erunat ( ut ili aflumunt ) 
illi decies mille pedes, totidem quadrata, quorum. uniul- 
cujuſq); latus fit unus pes 3 & decies mille pedes longitudine 
fimul ſumptos zquales efle toti quadrato. Similiter mul- 
tiplicatis 1000 pe o_ numerum 100, Oritur Cubus a teto 
latere. Potuerunt eadem ratione diviſo latere quadrati bi- 


 fariam, ex multiplicatione 2 in 2 pronuntiare.quatuor ſemila- 


tera Xquahi efle 1pfi quadrato. 
Hzc tu abſurdiora elle putabis quam ut quiſquam ita com- 
putaret. Seditaeſt; nec moniti ab la computatione :de- 
fiſtunt. Ita computavit Geometra quidam qui propter Li- 
brum quem inſcripfit Meſolabium celebris eſt , monituſq; ex- 
roris reſpondit, ita ſe computaſſe ficut computarunt,Geome- 
trz omnes qui fuerunt, qui ſunt, & qui poſt erunt alits .in an- 
nis. Nihil ergo hic calumniz eſt. Qyid autemillos a ſenſu 
communi ſeducere tantum potuit ? ; Tt 
Decepit illos Primd, idea quadrati nu- to + 
meri qualis appingitur, in qua Jatera mul- rhe F619 
tiplicata in ſe factunt numerum quadra- 


Secundd decepit ilos, quod credideriat, :';<( ;. ++; 
eandem efle rem, multiplicare partes inter - EeEu5 aint 
fe, & ducere unum latus in alterum, jux<- ; | 
ta ideam quadrati Geometrici tale, ubi tria - 
latera multiplicata per 3 #qualia eſle vo- 
lunt in 1pſt quadrato. 

Tertio, Jectrle 11los authoritas Archi- 


medis { cujus hominis propter ſtupendiſfis;. 
mum ingenium mentionem hoc loco invi- 

tusfacio ) qui magnitudinemciroumferdne | ' 
tiz circuli per hujuſmodi multiplicationem .demandrarg (© 
natus eſt, Deinde ſeculo:prozumd:ſuperio 


ba 


} 
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ferſarum eadem methodo uſus eſt Copernicus , & Regiomonta- 
#x5 in doCtrina Triangulorum, & poſtremo Clavizs in Tabulis 
condendis Sinuum, Tangentium, & Secantium. ; 

Ex hoc errore naſcitur alius,nempe, Radicem numeri qua- 
drati eſſe quadrati Geometrici latus. Siquidem enim multiph- 


catio numeri producat quadratum Geometricum,neceſjario ſe- 


quetur radicem numeri facti eſſe ipſum latus. Non videbant 
enim, in numeris quadratum numerum & radicem ejus, elle 
amboearundem rerum numeros ;3 & proinde radicem numer! 


quotcungq;z quadratorum, numerum efle etiam quadratorum, 


quemadmodum radix centum hominum funt decem ho- 
mines. 

Poſtremo decepit illos, quod eandem rem efle putarint la- 

tus quadrati Geometrici, & Radicem quadrati numeri, Itaq; 
regulam Algebrz, quz regula eft pure Arithmetica, ad Geo- 
metriam imperit> applicantes ex ingeaioſlifhima reddiderunt 
ablurdifhmam, pro Linea, Quadrato, & Cubo,Unitatem _ 
miſcue ſupputantes. Exempli gratia cum icripſiſſet quidam, 
$1 AD ponatur dupla DV ,, — + | 

&& a_ AV detrahatur, ' kg 
AS media proportionalis in- —— Þ 5 

ter iplas AD, & DV,que 0” "OE | 
relinquitur VS erit major = 
duarum Mediarum proportionalium inter iplas AD, DV, 
ad hoc confutandum fic ratiocinatuseſt Profellor quidam Ge- 
ometriz publicus, 4 | 

| Ponatur DV xzqualis 1. AD erit 2. Ponatur AS media 
proportionalis inter AD, D V, & detrahatur ab A V. Re- 
linquetur VS. | : 

Ergo VS zqualis eſt 3 minus radice 2. 

Quz multiplicata in ſe Cubice facit 45 minus Radice 1682, 
quod minus eſt quam quatuor Cubia DV; quia 45 minus 
Radice 1681, Xquales ſunt quatuor Cubisa D V. 

Cumergo Cubus ab AD fit 8, erit Cubus ab V S minor 
dimidio Cubo ab AD, id eſt minor majore Mediarum inter 
AD&DV. 

— Nondiſputo. hoc loco an major Mediarum duarum m—_ 

| G 2 f 
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(44) 
ſit VS, ſed ſpecimen exhibeo Algebrz hodiernz , per quam 
DV eſt linea 1, & per conſequens AD eft 2 lggex; & per 
conſequens ( ſecundum hujuſmodi Algebriſta#) © Cubus AD 
zqualis eſt 8 lineis; & 45 quadrata a D V minus Radice 
1681 xXqualia quatuor lineis, nempe, quadruplus redtz DV. 
Reputa tecum an hxc non fint magis ablurda quam ulla 
que inveniri poſſunt in Ethicis aut Politicis P/atonis aut 
Ariſtotelis. : | 
Regula autem Algebrz tals eſt, Theorema quod quzri- 
tur, ſupponatur verum efle ; vel quod faciendum eſt ſuppo- 
natur fatum. Ex eo ſuppoſito ( aſſumptis altis cognitis ) in- 
feratur concluſio, & ex his aliz concluſfiones, donec veni- 
atur ad Principia, aut ad vera aliunde cognita , quot ſuff- 
ciunt ad ſuppoſiti demonſtrationem , vel donec veniatur, fi 
ita contingat, ad abſurdum aliquod. Nam fiducarisad vera 
quot ſuffictunt ad demonſtrationem, ex 1llis veris converſis 
ſuppoſitum demonſtrabitur; fin mcidas In ablurdum, falſum 
elle ſcs. | 
Hac uſus eſt methodo primus ( quantum ſcio ) Diophan- 
tus, paucis adhibjtis notis (preter literas) ſymbolis Radicum, 
Quadratorum,Cyborum.Nunc autem totaAlgebra aufta ſym- 
bolis ab Oughtredo, & Carteſ1o, &ab his ad Geometriam 
applicata .nomen obtinuit Geometriz ſymbolicz ; infecitq; 
hujus #vi Geometras, Geometriz verz peſts  _ 
Dixide Principiiss Videamus nunc an non fit etiam ali- 
qua Exclidis vel Clavii demonſtratio cujus forma fit” ille- 


Cay. XIX. 
' Props I6. El. Z. excadnete. 


Q'* ab extremitate diametri cujuſq; circuli ad angulos 
reFos ducitur, extra ipſum circulum cadet : & in locum 


inter ipſam reFam lineam, & peripheriam comprehenſum, ' al- 
terareta linea non cadet, & ſemicirculi quidem angulus quovis 
? angulo | 
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angulo acuto refilines. major eft ; reliques, autem. minor. - 
In circulo ABC, cnjus centrum D, atameter ſit AC, ad quam 

ex 4, pundo extremo perpendicylaris ducatur.. Dico hanc li- 

; neam perpendicularem neceſſarioextra cireulum'cadere. $i enim 

cadit intra ipſum, qualis eſt AB; dufa DB: erunt duo an- 

guliD AB, DB A &quales; ſed DAB reduseſt per conſtru- 
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GHionem: Teitur ©: DB A red@ns erit, quod eſt abſurdum. Duo 
; enim anguli in triangulo minores ſunt duobus reedis. Non igi- 
4 tur cadet perpendicularis intra circulum.; neq,, eandem ob cau- 
- fam in ipſam circumferentiam, ſed extra,. qualis oft EF. Dico 
jam ex A, inter AE; ream &.cirenmferentiam A B, non: poſſe 

cadere alteram reifam.:. TEE OY ate oi 
|  Hxc eſt demonſtrationis Exclidis ( interprete Clavio 
pars prima; quam dico vitioſam efle. Primo, quod pun- 
£um A-dicit efle neq;-mtra cixculum neq; in circumferen- 
tia .ejus. : Cum enim punctum A fit terminus. ſemidiametri 
DA, a qua deſcribitur.circumferentia AB C, necelſle eſt ut 
F punctum A (it in ipſa circumferentia. Intulit ergo hanc con- 
: _cluſfionem contra iplam Exclidis conſtructionem, quiſupponit 
; perpendicularem F E .dugi ab extxemo puncto diametri. At 
conceſlo:punctum A non.efle in. gircumferentia, ſed perpen- 
ro : | dicularem 


Y 4 
7: 
5 3 
, 2. 
- Lc 
ned ty 
” Fi 
£ £% 
FT Rs 
. 4 
= 'E 5-4 
w 4» 
* 
= Ws 
=] 
& = 
E +> 
by EM 
we SG 
2” LE 
—_= - 
{- 4 
= For. 
& 4: 
3 JE 
=p 
BY 
F 4 
», 
Me « 
ES 
I A 
=> o 
+ EY 
I 7 
ho A 
| 3, 
FL 
: oy” 
* ey 
i 2 
: 
L] : 
* Ty 
$ 3 
Ip -<L 
- ER 
ET 
4 mY 
# pI 
i PE - 
p-- &- 
5 >, 
A CE 
4, 
S Pa 
- H 
& *4 
EY 
; vy 
4 oo 
EM 
by þe. 
E 2 
7 IP 
bi = 
£7 W_ 
: ke 
3 
. EL) 
24 
Wh 
2.53 
£ 3 
[1 £2 
Y by 
8 EE 
e De 
b +2 
IS 
<4 
; Ta 
Xo 
bn” 
: 5 
5 
bf >» 
w # 
£ 
: . 
- 3 - 
- Þ 
b 
: 4 
A 
I + 
4 b 
E 
5 £9 
=» ' $ 
=» : 
5 A) 
; 3 
* L 
, ”, = 
F P 
4 
- i 
4 \ 
Lf 5c 
: bo 
& x7 
5 Be 
J 2 
: - -- 
[208 
q te 
: Mc 
* £04 
£ 4... 
$ ="xh 
& ” age 
F FE 
"7 >.” 
Y =. 
«ATY 
5 51 
p1 20 
4 C - 
jy % "2 
[> LS; 
"oY 
: <4 
£ : * o 
#% 
«42 
* £ Ye 
FF. 3 
: x 
7 . 44 
! S = 
% 0 
: q K 
2&8 - 
os. ws 
+85 = 
F4 Bt 
% Da 
£ " 
'B bY 
Fs n 
6 s bo 
X - 5 
5 i 4 
Y £5 
4 $4. 
ou ". 
J - be 
EO 
p £Y 
, I 8X 
1 
» > By 
l d 
$ f 
Fs t 
4 , Fu 
& 2x 
: y "Fog 
pl 3, 
! $7 


ew 
peer KP OTPALN LL as 
Bd, TRY et FORE. 


2x - iv 46 dey $6405 PIR fog 
n 6 - - 
” . £ax 
a — = TAC i x RR 
h X ” N ww Hoe re > - * Vx 24 
4 07% IG 7 LINE I” ae E———  — — — — ” A 
Bio Ii . _ 4 £Y ſs 4 Sores 
» k " ho £ 4 , A 
F 54 ? bo b nee 
i” ws ” wy - - -—- 
- - re 
5 - -W>. , 0p 
% - l 


ES 
a 2 ra << Mee 1.4 4 
_ — 


© ITT Es «0548» APES, \ 8 pan 


yy OO woods OO DIY eh ie on oO oo _ 
A 


* 0%; yn El "ERATTLI r "oat 
Come” Te ns Ts | 


(46) 


pendicularemF E folummodo radere five tangere circulumin 


A; erit tamen punctum A extra circulum & ab eo ſeparabile, 
more contiguorum. Itaq; ducti per terminum diametri rect2 
quadam parallela ipſi Tangenti F E, illa cadet inter rectam 
A E &areutn A'B, contra demonſtrationem hujus partis prime. 
Perpendicularis enitn ducta per terminum diametri non erit 
ipla Tangens AE, ſed ipſi parallela, nec ſecabit circulum, ſed 
habebit punctum cum circulo commune,nempe ipſius diametr1 
terminum. 
Deinde quoniam utriuſq; ſemicirculi ſunt duo termini, erunt 
in duobus ſemicirculis contiguis, ad terminum diametri, duo 
una. Nihil ergo prohibet, quicquid fit puntum, quin duo- 
Ha terminis pro uno ſumptis, diameter una cum minutiflima 
parte arcus (cum pluſquam punctumillud Geometrarum, #7h3/ 
commune fit rectz perpendiculari & arcui) haberi poſlint pro 
lineis quz faciunt angulum rectum. -Nam crura angulorum 
de anguli eſſentia omnigo non ſunt?;, & ſic falſum quoq; erit 
quod in tertia parte demonſtrationis ponit, azgiulum quem fa- 


cit perpendicularis cum, argy, quovis angulo acuto redilineo elſe 


MINOremn. 

Porro in ſecunda & tertia parte demonſtrationis fic dicit , 
Duonian oſtenſum eſt omnem retam ex 4, dutam, infta perpen- 
atoulirem AE, vadere intra circnluts. faciet neceſſario ea lines 
oun'ATC, enguinnm retilineaay acutune minorem anexlo ſemicircu- 
Bs, at vero owne A E, anyulune reddlinexm acutum majorem a= 
g#ubd continzetie, cnn le fit purs:angul}. ſexmicirewnls, 'bic vero 
wu 1m guidpian reſpetin uxguli_comingentis. Id quod liquido 
conſtat, duftareta A B, quomodocunt infra. 4'F, Navn cum hec 
linea AB, intra'circulum cadat, ut demonſlratum eſt, erit angulus 
rt@ilinews acotus C A B, minor wngnlo ſemicirculi contento fob 
diaetro AC, &* circunferentia ABC, vum illebnjwus.fit pars: 
Hwntenlas vero contivicentiit conteawns ſub tamprrtte'lhnea AE, ©: 
virounferentia A BC, minor a#2uto reFvlineo acuto B AE, qaod 
He buywo pureſt. | 
_- Aſlamit hic Encizdes angulum reftifineutrn CAB partem eſfe 
anguliſericirculi; ideft anpnl fatti a 'refta CA, Boorcumfe- 
Tetitia AB; rem atpuluity continpentie parterh (eſſe angul! 
4 aa _ rectiline! 


(47) 
Qitinet E AB. Sedex eo manitctbefequitnr,Quatuorangulos- 
rethlineur CA B, angulum Gmicireuli;apgulum con” - 
tiogentiz, & angulum rectum reftilineum.ofle epaidem.gene” 
ris, cutpartes & toturn. . Erper.conſequens-angulumicontin” 
gentiz (per Def. 5. El./5.) multiplicatum poſe ſuperaze. an” 
oulum rectum refilineum. Manifteſtum enim <ft parter.qul- 
tiplicare poſle donee ſuum totum fuperet.. Contradicit ergo 
Exclides huic definitioni ſux quinte Elementi quint!. Gum 
ergo angulus contattus-, & angulus retilineus-ſint diyerſs ge- 
neris quantitatis, tra ut alrera alteram multplicata Juperaxe 
non poſit (at tpſe Clavivs demonfirat) anguius contingentiz 
ablatus nthil auferet ab angulo-redto refhiboeo, nan wagys 
uam linea ablata aliquid aufert a quadrato aut ſupexfieies. a 
lido. Itaque angulus ſemicirculi angulo reQo rectilineo eſt 
xqualis. 

Iraq; manifeſtum eſt angulum contingentiz, etfi quantitas 
ſit, non tamen eſle quantitatem anguli, ſed quantitatem diver- 
fi generis, nempe curvedinis; ut ſupra oſtenſum eſt. Erravit 
ergo hoc loco Exclides, deceptus a ſu ipſius definitione Puncti; 
In controverſia autem inter Clavium & Pelletarium de angulo 
contaCtug veritas erat a parte Peletarii, qui ſuſtinuit angulum 
contaCGtus quantitatem non eſle illius anguli, & angulos ſemi- 
ctrculorum rectos eſſe omnes, & inter ſe xquales. 

Quod autem anguli ſemicirculorum ſunt inter ſe zquales, 

ex £0 Quoque intelligere 
| potes, quod ſupra de- - 
monſtravi, Simnlium ar- 
cuum #*quales efle cur- 
vedines--Ttaque deſcrip- 
tis duobus Sectoribus 11- 
milibus ABC, ADE; 
ductiſque Tangentibus 
BF, DG. .& ſubtenſfis 
BC, D E, zqualiter de- 
| - clinabunt arcusB C,DE 
4 | a Tangentibus BF, D G 
| propter #qualitatemcur- 
vedinis- 
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vedinis five flexionis prim#z a punctis B & D. Aquales 
ergo utrobique ſunt anguli contingenti#, 6 (per conſequens) 
etiam angul ſemicirculorum.. | os 

+» Judicabis item dedoctrina hac Claviiex fortu, Nam mon- 
ſtraindenata ſunt, Priwum hoc ipſum, . Arga/os ſemicircu- 
lorum' efſe incquales. | Contrarium, enim; Jumine naturali; 1a- 
tis manifeſtum eſt. Secundum hoc, Traxſtar .4 minore ad 
majus ; & per omnia media', nec: tamen per £quale. 1d quod 
"nemo cogitans- non: videret efle: talſum,,',; $ed. ita eſt ut ne- 
mo-fete-hodie Philoſophetur ſuo;, ſed Magiſtri: alicuyus in- 

- gehio 3 'ideoque'in:abturda inciduat,. non aliter quam, to- | 
tidemy'oves principem gregis ſequentur , etfi in mare ſe prx- — | 
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Can. XA. 


De Dimenſione Circulz. 


Rincipla ſta quz ſupra a me reprehenſa ſunt, mirum eſt 
ctiam quantum ad pulcherrima Geometriz Problemara 
invenienda viam obſtuxerunt; quorumexempla aliqua hic (ib 
cxhibere operz pretium efle puto. 
Sit quadratum A B CD. Centro A, intervallo A B, deſcrip- 
tus fit circult quadrans A BD. Secentur latera A D, BC bifa- 
| riaminE&F. Ducta E F ſecantearcum BD in G, erit arcus + 
1 BGrtotiusarcusBD pars tertia. 
Per punctum G ducatur recta I GK parallela lateri B C ſe- 
1 cans A Bi inT, & C Din K, producaturq; ad H, ita ut IH ſit tri- 
S plalG; deniq: per H ducatur recta N O indefinita, et pa- 
; rallela D C. 
Ducatur BG chorda arcus B G, & producatur ad NOimoO 
ſecans C D in P. Deinde centroB intervallo BO deſeribatur 
arcus circuli ſecans B N productam in Q. 


: Porr0 lateri B A adjungatur in directum AR zqualis du- ED po he (| 

| plz GF, &du@taR D (quz xqualis eric duplolateri AD) * © yo) 5f. pF 
producatur ad latus BC productum in S,eritq; C'S Xqualis —_ Z 7” -: 4-4 

{ Tangenti 3ograduum ; tranſibit autem R Sper H termmum 5, 2:1 © 1 

3 ſcmiradiiK H. Ducatur Q 2 parallela N H fſecans RS in a. .--,- 7} E = F 


Compleaturq; parallelogrammum B Q ab.  Poſtremo divilo 
arcuBG bifariam in c ductoq, finu arcus Bc jungatur R c. 
Hactenus con{tructio. | 
- Erit ergo Sinus arcus Bc ſexta pars rectz ba & ipli parallelus; 
1deog; vel in ipſa ba vel ſupra, vel infra, Sumatur A d ſexta 
pars AD, & duCta R d produCtaq; ut fecet ba, abſecabit ſex- 
tam ejus partem(propter A d, ban triangulo R ba parallelas.} + C / 
Quare ablecabir in ba on xqualem Sinut arcusÞB c. Quod A D 
impoſlibile eſt nil be tranſeat per c cum lit ut Ad(5 AD) ad 


AD, ita Sinus arcus B c ad ſextuplum Sinum arcus Bc. Tran- = (7 JS AÞ "8 1: 
lit ergo ba perc. - 4 ;417 off 
| Eodem modo fi arcusB c ſecctur bifariam fient arcus duo- = * Re 
H decem, = # 
D 
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(59) 
decem, & Sinus eorundem totidem, qui Sinus ſemper erunt fi» 
mul ſumpti minores arcu BD, majores tamen recta ba. Eadem 
methodo biſecando in perpetuum, oltend1 poteſt, rectam om- 


nem ductam infra B S ipſiq; parallelam, terminatam in rectis 
AB, D S minorem elle arcu BD; & (per conſequens) rectam 


'BS (compoſitam ex radio & Tangente 3o graduum) non elle 
42-4 arcu BD majorem. Minor autem eſle non poteſt, cum locus 
£nullus ulteriori biſeCtioni relictus fit. Etiam Geometrz omnes 
<<, qul magnitudinem circult determinarunt, arcum BD faciunt 
"minorem quam eſt recta BS. 


Habes ergo demonſtrationem 


a4, quadrature circuli verbis haud multo pluribus quam quz ſunt 


{ f5inc an Ar -1N conltructione. | 


Coroll. x, Si jungaturrefta R G ſecans A D in f, producta 
baine, &BS1nz, eritB 7 tertia pars rectz ÞS, & xqualis ar- 
cut B G,& be #qualis chordez B G.& A f xqualis Radio circuli 
cujus quadrans xqualis eſt arcui B G:& A d radius arcus cujus 
quadrans circuli xqualis eſt arcui bc, & in univerſum omnes 
rectz ductz ab R ad arcumBG, ſecabunt Af &arcumBGin 
ratione radii ad quadrantem a fe deſcriptum. Ex quo ſequitur 
facilis diviſio arcus five anguli in ratione data, ut infra patebit 
ad cap. 23. bn” 

Ml bo. Juncta A Sſecante CDinL, erit D L zqualis ſe- 
mid1ametro circul1 cujus perimetri quartz parti xqualis eſt ra- 
dius AB. Sunt enimSB, AB, D L (propter fimilitudinem 
triangulorum SBA, AD L) continue proportionales. Eſt au- 
temSB ad AButquadrans perimetri ad radium. Quare & 
ABad DL eſt ut quadrans perimetr1 ad radium, nempe D L. 

Cor. 3, Sumpta in ADparte AM xquali reqtz D L, ductaq; 
R M, & productaad BS incidetin C. Cum enim AD fit ra- 
dius circuli cujus perimetr1 pars quarta eſt zqualis BS,& AM 
radius circul! \y perimetri pars quarta eſt xqualis A B & 
rex omnes duCtz a punCto R ſecant BS, AD in ratione quar- 


tz ors perimetri ad Radium, recta R M. producta incidet 
in C. 
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S AP, XXI. 


De Maenitudine Circuli Hugeniana, 


Eterminationem hanc magnitudinis arcus BD tanta di- 
Pligentia a Geometris omnis xvi ſummis quzlitam,quamq; 
veram cſle ram manifeſte modo demonſtravi, quam maniteſte 
ulla apud FExclidem propolitio demonſtrata eſt, Profefiores Ma- 
thematici, primo noſtrates ſimul atq; apparuit, magno conatu 
Irati oppugnaverunt, conſentientibus ctiam & laudantibus c#- 
Sed quibus armis, quibus innift Principiis? Hlis que 
ſupra oſtendi cfle abſurda ; nempe, 87 /izea multiplicetur per 
mumerum, Fatum eſſe numerum quadratorum. $i a numero qua- 
dratorum extrahatur Radix quadrata, extradum eſe numerum 
linearum. Siex numero cuborum extrahatur Radix cubica, ex- 
tradum numerum eſſe linearum. Punftum-eſſe'nibil ; & lineant 
duci poſſe que nullanm habeat latitudinem,_ 

Qui Propofitionem hanc primus exhibuit, ;demonſtravit i1- 
lam juxta methodum Corollarii proxime. px#cedentis, hoc 
modo : Divifo arcu BG bifariam in c, duxit-Sinum arcus bc, 
quem Sinum duplicayit produgens ad e. Deinde ductum IG 
Sinum arcus B G bifariam ſecuit in g; junCtaſqs cg, e G pro-. 
ductas ſuppoſait ad latus B A productum. Et biſecando rurſus - 
arcum B c ductoq; Sinu cjus, & diviſoI g bifariam, atq; eodem 
modo biſecando quamdiu quantitas biſecari pote(t, conclude- 
bat partcs arcus B G partibus Sins I G ubiqz elle proportiona- 
les. Id quod & verum eſt, & ab illo vere illatum. Sequitur 
autem inde (recta Ge producta) ad BS in 7 rectam B z7 xqua- 
lem elle arcu1B G; & proinde totam rectam B S xqualem efle 
arcul tott BD. | 5 Eo 

Hge autemidictis ProftJorbus. mpugnatum eftipartim cx 
Tabylis Sinzum; Tringgntivm; 6: Secantium, partim ab Antho- 
ritateArehimedis. . Quomamautem-1 abulz illz conſtructzx 
ſuptperimultiphcetioncm Linea-per .numerum,- cujus pro- 
ductun fylacrowpritant 'pril .humeto. quidratoram 5: be-per 
extractions: badiguor ex illis: quadratis, quay radices* falsd 
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computant pro numero linearum, argumentum ſumptum ex 
11lis Tabulis vim refutandi nullam habent. Et quoniam Ar- 
chimedes iple dimenſionem circuli ſuam demonſtrat per radi- 
cum extractionem, authoritas ejus in hac re valere non de- 
ber. Neq; mirum eſt, fi per hujuſmodi calculum, recta e G 
producta cadere videatur in rectam B A productam, ultra vel 
citra punctum R. | 
Eandem hanc determinationem magnitudinis arcus B D im- 
pugnavit Chriſtians Hugenins ex eo quod iple in Libro ſfuo 
quem ediderat de Magnitudine Circuli, demonſtravit ut putat 
rectam compoſitam ex Radio & Tangente 3o graduum, qualis 
eſt B S, majorem eſle arcu quadrantis B D. 


Deſcripto enim Segmento Circuli ſemicirculo minore 
ABC, & divifo a perpendiculari 'F:B bifariamin B; ſeQtifq; | 
rurſus arcubus AB, B C bifariam.in D& E; ductiſq; eorum | 
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chordis CE, EB,BD, &DA ; &:Tangentibus CH, BH, 
BI, IA,& CK, KE, EL, LB; BM; MD, DO, OA ; & 
deinceps bilecando quantum) intelligi poteſt,' demonſtrat (& 
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quidem quantum ego video) recte ſegmenta CEC, EBE: 
B DB, D A D minora <fle triangulis CKE, ELB, BM D, 
DOA. Quod autem idem intert, Si perpetua biſectione fie- 
rent infinita numero Segmenta, Wa quoq; fimulſumpta mino- 
ra fore omnibus triangulis, quz Segmentis reſpondent fimul- 
ſumptis, male infertur, niſt recta FB H fit extra circulum, ita 
ut punctum B non {it ambarum Linearum rectz & curvz ccm- 
mune ſed inter utramque. Nam fi B fit utriaſq; linex commu- 
ne, omnesillx Tangentes numero infinitz conſtituent ipſum 
arcum ABC. At <6 B fit extracirculum quamv1s Ipl1 contigu- 
um, chordz A B, B C fecabunt circulum non in codem puncto 
in quo ſecatur a recta F B,ſed utrobiq; citra ipſum. Docet enim 
Euclides (Prop.2. Elem. 3. ) rectam CB totam efle intra circu- 
lum, & (Prop.16.E1.3.)Tangentem efle totam extra circulum. 
Itag; nulla recta prater F B. tranſire poteft per arcum & tan- 
gentem ad idem punctum B, nempe ad punctum quod vocant 
ContaFu4 nilt utriqz linez attribuatur Jatitudo aliqua. 

Itaqz fa]so uſus principio hoc, Pundurr eſſe niÞil, poſt multas 
demonſtrationes intulit, Differentians inter tertiam partem ar- 
cus quadrantis & chordam, ad differentiam inter chordam ejuſ- 
dem tertie partis, & Sinum ej (live Semiradium circuli) a- 


Jorem habere rationem quam 4. ad 3; quod non parum confir- 


mat id quod refutare voluit ; quod autem 1ntulit rectam com- 
poſlitam a Radio & Iangente 3o graduum majorem elle arcu 
quadrantis, deceptus fecit, eo quod putaret radium circuli non 
minorem efle quam quz ab eodem centro ad Tangentem duci- 
tur quz eſt extra circulum.. Confule ipſum 1111us librum cujus 
mihi exemplar dum hzcfcribo deeſt ; nec,-fi adefſet, demon- 
{trationes ejus commode hic tranſcriberentur. 
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De SeFione Anguli. 


RO: ad Diagramma Capitis xx. 


In illo Diagrammate;, ſit datus arcus trifariam lecandus 
A puncto 
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A punt R ducatur refa R © ſecans AD in#, & BC 
in >- Secetur BY trifariam in © 8+ MY IOInG 3p" rectz R #> 
&R*® ſecantes arcum B* in " & ©, & AF in 9 &* 

Dico arcum B* diviſum eſſe - trifariam a duabus rectis 
R "> RT 

Nam propter nakdllelas BY A*®s, divila eſt etiam A*® tri- 
fariam in * & * ab iiſdem retis R#3 Re Eft autem A 
ad totam AD ut arcus quadrantis deſcript1 intervallo A-#;, 
ad arcr.m totum B D deſcriptum intervallo AD. 

Etiam arcus quadrant1s delcriptt a tertla parte arcus A $ 
er't tertia pars B ** 

Arcus quadrantis deſcripti ab A fit 93 arcus autem 
quadrantis deſcripti ab A * fit 5”. 

Non differunt ergo arcus duo #” & B*® inter ſe longitu- 
dine, ſed curvedine tantum, cum fit B > 'minus © > magis cur- 
va. Idem dicendum eſt de arcu 9 & czteris omnibus ar- 
cubus deſcriptis ſuper 9%» 35 & czteris arcubus qui adhuc 
deſcriberentur ſuper harum Xqualibus partibus comparatis, 
cum partibus {1 ſimilibus circumferentiz B =+ 

Intellige jam punGa 4 & £ admota efle in lineis A B & 
£4 ad pets, & proinde arcum *#” jacere in B*. Conpgrue- 
ret ergo cum arcu iplo B« {ſi modo omnia punCta %  & 
omnes partes harum #quales ferrentur fimul in ſuis quxqy 
lineis duCtis ab R donec pervenirent ad arcum By”: Necelle 
enim eflet fi A # & B = divila eflent in partes xquales in quot 
poſiibile eſt eas divid1, ut fingulz abſcinderent partem ar- 


cus B * #qualem quadranti ſuper ſe deſcripto. Quareetiam 
recta R 5 abſcindit ab arcu B= tertiam partem arcus B « 


nempe B"; & R* duas tertias cjuſdem. 

Eſt ergoarcus B= datus diviſus tritariam a redtis R © R - 
Eodcm modo poteſt arcus non major quam arcus BG dividi 
quinquitariam vel in ratione quacungz data. Sicut etlam arcus 

major quam BG ij biſecetiydoneo. pars ejus minor fit quam 
BG; nempe partem inventam GUPHcando toties RNAI da- 
Lus biſc&us fuer; - 

Angulum ergo 1n ratione "BY diviſi mugs propterca ctiam 
proportionem datam-dividete dobulrtins'th partes izqualcs 
hang, +5609 i monnhd #64}; merhodobrerd ping | 
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Car. XL. 


De Quantitate res compoſite ex Radio Circuli & Tangente 
30. graduum. Ttem, Dubitatio ſuper Prop. 47* Elementi 
primi, &C. 


Uadratum req&z compolitx ex Radio Circuli & Tan- 
gente arcus 30 graduum, eſt ad quadratum a Radto, ut 
decem ad quatuor. | 
__ SitRadius circuli AB, cujus quadratum ſit AB C D. Du- 
catur arcuus BD, qui eſt quadrans circuli deſcript1 ab 

A Þ. + | 

Secetur quadratum AB CD in quatuor quadrata xqualia 
a recis E F, GH ſecantibus ſe mutuo inl. Secet autem G H 
arcuum BD inK , jungaturq; recta AK, producaturq; ad 
BCinL., erit BL Tangens 3o graduum. 

RectzBL adjictatur in diretum L M #qualis BC. Erit 
ergo tota BM compoſita ex B C Radio Circuli & CM Tan- 
gente Zo graduum. 

In CM ſumatur CN equalis ſemiradio BG. Produca- 
tur AD ad y, ita ut Ay fit zqualis BN; jungaturq; Ny 
quam ſecet EF producta in P; jungaturq; BP fecans GH 
in V. 

_ Eſt ergo(' per Prop.4. El. 1. ) quadratum a BP decuplum 
quadrati ab N P. Eſt autem quadratum a Radio AB qua- 
druplum, quadrati ab NP; & propterea quadratum a BP 
eſt ad quadratum ab AB ut 10ad 4. Prcbandum ergo eſt, 
rectas BP, B M efle xquales. 2 

Ducatur MQ parallela NP ſecans BP productam in Q, 
& EP productam in R. Erit ergo NMRP re@angulum. 


 Ducatura punto M ad BP perpendicularis MO quz pro- 
ducta incidat in EP ad S. : 


Sunt ergo trlangula BNP, BOM Similia, Nam anguli 
ad N& O ſunt recti xquales, & angulus ad B communis. 
Quare etiam anguli BMO, BPÞN ſunt xquales. 

S1 jam retzx MS, M Q ſunt xquales, manifeſtum eſt xqua- 


les 
FP | 


= 
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les quoq; eſſe inter ſe tum RS, 'OQ, tum etiam MO, 
MR, & prxterea BO, BN; & per conſequens, quadra- 
tum a B M ad quadratum a BC ut 1o ad 4. Quodelt pro- 
politum. FE — 

Sumatur in BM pars ipſius tertia B*»> quod fiet ſumendo 
G=® tertiam partem -reftx GL. Radio autem B = deſcribatur 
arcus circuli ſecansreftam G V alicubi, & quidem ( ſenſu ju- 
dice) in 1plo puncto V. | 


Rurlſus duplicato B ”» ut fiat B<® duz tertiz redae BM; 
& radio B* delcribatur arcus circuli ſecans CD in? 3 1te- 
rum ( ſenſu judice ) punctum Y erit in interſefione recta- 
rum B Þ, CD. Poſtremo radio tota B M deſcriptus arcus 
circuli tranſibit per punctum P. Unde judicio ſenſuum tertia 
pars rectz B P xqualis crit tertiz parti rectz B M, & pro- 
inde tota B P. zqualis tot1 BM. | 

Sed hzc ( inquies ) non ſenſiwum fed rationis judicio de- 
terminanda ſunt. Recte dicis ; 1taq; ne videar ſeveritatem di- 
(ciplinarum corrumpere velle, conabimur rem demonſtrare. 

In duobus triangulis (1milibus, f1 latus unum primi majus vel 
minus fuerit quam latus homologum ſecundi, etiam reliqua 
duo latera ejuidem prim1 majora vel minora erunt reliquis 
homologis fecundi utrumqz utroqz, Id quod per fe fatis mani- 
feſtum eſt, IC ps | 

In trianguloergo MSR (cui fimile eſt triangulum MQO ) 
lupponamus latus MS, Jatere {1bi homologo M Q minus elle. 
Erit ergo& MO mints quam MR. 

Rurlus quia MS minus eſt quam M Q latus ibi homolo- 
gum, erit & RS (triangult MSR ) minus quam Jatus fibj 
homologum Q O. Sed latus RS xquale eſt tertiz parti ſe- 
miradii BG, quia triangulorum fimillum BGCV, MRS la- 
tera homuloga BG, M R ſunt ſemiradi! xquales, & latus 
+> 3ans pars. ſemiradii BG, Minor autem eſt RS quam 
DO, | 

Elt ergo O Q mayor quam tertia pars ſemiradiiMR. 

Sed O Q. eſt tertia pars ( ut ſupra oſtenſum eſt rex M O. 
Major ergo.elt MO quam ſemiradius, id eſt quam M R. Sed 
ex £0 quod ſuppolitum eſt minorem efle M S quam MQ, 

| | latum 


CET) 


Vlatum eſt, majorem eſſe MO quam MR. Falfum ergo 
elt MS minorem elle quam MQ, - 

.. : Eadem methodo demonſtrari poteſt eandem M $ majorem 
 norefle quam M Q. | 
Sunt ergo MS, M Q aquales. 
Eſt autem M Q zqualis tertiz parti BM. Eſt autem 
MS ( propter triangula BG V, MRS zqualia & fimilia ) 
Xqualis BV tertiz parti BP. Itaqz BM, BP ſunt xqua- 
les 3 & quadratuma BM ad quadratum a B C ut 10 ad 4. 
Quod erat demonſtrandum. Nec in veritate Theorematis 
ſenſus & ratio diflentiunt. 
Corollarium hinc oritur manifeſtum, rectas BN, BO, ut 
& OP, PR.,itemP S, PQ efle inter fe zquales; &elle BQ. 
\ P, BO id cft Be ( facta zquali BQ) BM, BNcon- 
© rinue. proportionales, & NO, MP ele parallelas3 & an- 
*  gulos NOP, OMP, NPM, PMR ele omnes inter fe 
aquales; & deniq; facto angulo N Mz aquali angulo 
OPS, parallelas eſſe BP, MN aque altas. 

| Ex propoſitione hac modo demonſtrata fequitur Theore- 
ma novum circa dimenſtonem circali , nempe hoc, Arcam 
quadrantis deſcripti ſemidiametro BM equalem eſſe quinq; ſe- 
 miradiis ;, arcum autem quadrantis cujuſdam qui ſit equalis ret 
AB deſcriptum eſſe a ſemidiametro que eſt media propertionalis 
' inter AB ſive CD, @ ejuſdem duas quintas. 

Secetur enim AD (que xqualis eſt Radio) in quingz 
partes Zquales, quibus adjiciantur in directum aliz duzquin- 
tx Ds, ab. Diviſa autem Ab bifariam in c deicribatur ſe- 
micirculusſecans CD in d. Eſt ergo ut ; Radii ADadDa, 
ita Dd, ad Radium AB. Sed ut ;:Radii AB ad mediam 
| Bd, ita ſunt duo ſemiradii, id eſt AB, ad mediaminter A B 
' & quinq; femiradios. Eſt autem BM ( ut modo demon- 
ſtratum eſt) media inter AB & quinq; ſemiradios. Sunt 
ergo Db, Dd, DC, BM & quintuplus ſemiradius continue pro- 
poxtionaless Duda ergo Ad & produda incidet in M, pro- 
pterca quod eſt utM B ad BA, taBA ideſt AD adDa. 
Qupniam;| exgo., demonſtratum eſt Cap. xx. 8& defenſum | 
Capr K&L,,jcomtra Hageniutn « _ problema hoc'profundiſh- 
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me contemplatus, & ex Principiis Euclidis accuratiſſime rati- 
ocinatus eſt ) rectam BM zqualem elle arcu1 BD, eandemq; 
modo oftendi xqualem efle Mediz inter A B & quing; ſe- 
milles ejuidem A B, ſequitur ( propterea quod A B eſt radius 
quadrantis xqualis retzx BM) re&tam D4 elle Radium 
quadrantis xqualis A B; & duas quintas Radii A B, nempe 
' Db, efſeRadium quadrantis Dd; & deniq; rectam B M 
eſſe Radium quadrantis xqualis quintuplz CN, 1d eſt quin- | 
tuplo ſemiradio. Unde exſurgit etiam, Reftam D d #qualem 
ele duabus quintis arcus B D. Quz ommia vidit quidem & 
edidit Joſephus Scaliger, ſed 'cum non re&e demonſtraſler, 
damnavit ipſe ( nil dubitans de Principiis Euclidis)fed poſt- 
quam fuillet convitiis Claviti acerbiſhimis oneratus. 
 Conſideremus nunc eadem hxc in Numeris.. Ad BM ad- 
Jjiciatur Me zqualis PQ; eritq Ne zqualis OQ, ideſt 
GV, id eſt tertiz parti ſemiradii BG ; ſemiſlis autem rect? | 
Ne (quiſlit Nr ) eritſexta pars ejuidem B G. 
Erit ergo quadratum a BG xquale 36 quadratis ab Nr. 
Eſt autem reCta B N octodecupla ipſius Nr, & proinde qua- 
dratum ejus Xquale 324 quadratis ab cadem Nr. Eſt autem 
B e vigecupla <juſdem N yr, & proinde quadratum ejus xquale 
4.000. quadratis ab eadem N r. 
Eſt autem Br equalis novemdecem rectis Nr;8 quadratum 
ejus zquale 361 quadratis ab eadem Nr. Majus ergo eſt qua- 
_ dratum rectxBr.quam quadratum rec(tz BP ſive BM. Quadra- 
tum enim a B P xquale eſt tantummodo 360 quadratis ad Ny. 
Inter quadrata a B e, & BM, 1delſt inter 400 & 324 ſuma- 
tur numerus medius proportionalis ({ cadit enim inter quoſli- 
bet duos numeros quadratos unus medius proportionalis)eritqz | 
ile numerus medius 360, nempe tot quadrata a ſexta parte 
BG, quot ſunt xqualia decem quadratis a ſemiradio toto | 
BG. Itaq; ft Gnomon circumponti intelligatur quadratoa BM, | 
1 tis cujus Gnomonis Jatitudo fit Mr, Gnomon ille xqualis erit 
| Co quadrato ab Nr. ſexta parte ſemiradii, Hactenus nulla cauſa 
& | Moi eſt dubitandide Prop. 47. El. 1. : 
3, 2 __Rurſus r_o—_ a CN zqualeeſt 36 quadratis ab Nr. 
Wt 1 Eſt autem Ce octupla ipſius Nr, & quadratum ejus #quale 
: 64 quadratis 
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64 quadratis ab eadem Nr. Et quia Cr ſeptupla eſt ipſius N r» 
quadratum ejus xquale erit 49 quadratis ab eadem N r. 

Jam cum CM Tangens fit 3o graduum, erit quadratum 
cus ( ſecundum Prop. 47. E]. a, xquale 48 quadratis ab 

Nr. Eſt enim AL fecans 3o graduum dupla Tangentis BL, 
five CM, & AB radius dnplus ſemiradii BG. Cum ergo. 
quadratum ab AL fit ad quadratuma BL ut 4 ad 1, erit ad 
quadratumab AB ut 4 ad 3. Quare etiam quadratum Fan- 
gentis B LL erit ad quadratum ſemiradii BG ut 4 ad 3 ſive 
48 ad 36. Sed quia quadratum a BG five CN <c{t 36, erit 
quadratum a BL, ſive C M ( ſecundum Euclidem ) axquale 
48 quadratis ab Nr. Eſt autem quadratum a Cr 49, quare 
{1 Gnomon cujus latitudo fit M » circumponeretur quadrato 
a CM, cfict 11le Ghnomon zqualis quadrato iplius Nr, Sed 
oſtenſum eſt quvud Gnomon cujus latitudo fit Mr circum- 

poſlitus quadrato a B M xqualis eſt quadrato ab eadem 

N 7. Non <&ſt ergo quadratum a Iangente 3o graduum ad. 

quadratum a Semiradip ut 4ad 3- Quod eſt contra Prop. 4. 
E.1. I» Non videtur ergo propolitio illa umive rialiter vera, fed 


_ dubitans nil pronuntio. 
Error eſt, inquies, aliquis vel in 1l]a, vel in hac demon- 
ſtratione. Certiſlime. Incumbe igitur toro animo utriuſq; 
examitation z nec ratiocinationes tantum ſed etiam Principia 
excute. Inprimis autem cave ne tenuiſſima triangula vel ſe- 
ctores qQuantulolcunqz computes pro linels rectis, aut paral- 
Iclogramma obliquangula exigua pro rectangulis. Id quod 
evitare non poteſt is. qui rectangulum non quadratum fectum 
putet a linea per angulos oppoſitcs bifariam, ut eff 1n Propo- 
{itione 34 El. I. quanquam enimin quadrato dlagonalis con- 
!iderari poteſt ut mera longitudo, atq; etiam ut minutiſh- 
mum xectangulum, quia dividit oppoſitos angulos bifariam ; 
in oblongotamen ubi giagonalis nondividit oppofitos angu- 
| los bifariam confiderart non poteſt neq; ut rectangulum neqzut 
mera longitudo ſed ut vel triangulum obliquamgulum, vel pa- 
rallelogrammum obliquangulum. Sed ut hanc difficultatem fa- 
cilius examjnare poſlis,oſtendam tibi.nune quanto juxta Exc/z- 
dem quadratur a Tangente 36 graduum majus eſt. quam qua- 
dratuma ſemiradio. | & Dico 
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Dico autem quadratum a Tangente 3o. graduum nimirum 
quadratum a CM xzquale efle quadrato a C N una cum ter- 
tia ipſius parte & duobus quadratis ab NM fivePR. Tan- 
Eentis & Semiradiiditierentia, {1 vera fit Prop. 47. El. primi. 

Super CM conſtituatur quadratum CM Y X. Item ſuper 
B M conſtituatur quadratum BM Zf. Etiam ſuper CNcon- 
ſtituatur quadratum BN gk. Erit ergo tumP Y, tum g Zqua- 
dratum difterentiz inter CM Tangentem 3o-. grad. & ſemi- 
radium CN. | 

Conſtat autem quadratum N + zquale eſt novem quadra- 
tis a Semiradio CN. Quod autem quadratum Bf xquale eſt 
decer quadratis a CN ſupra demonſtratum ett. 

Eſt ergo Gnomon qui quadrato N 4 appolitus eſt xqualis 
quadrato N F. Differentia autem inter quadratum MX & 
N F eft Gnomon conſtans ex duplo rectangulo M P & qua- 
drato P Y, cut xquale c{t quadratum g ZZ. | 

Gnomon autem qui adjectus eſt quadrato N þ zqualis eft 
ſextuplo rectangulo M P una cum quadrato g Z. Eſt autem 
Gnomon 1lle xqualis quadrato Semiradii. Minus ergo elt 
quadratum Semirad1!i quam quadratum Tangentis 3o grad. 
tertia ſui & prxterea tanto quantum elt duplum quadratum a 
PY vel gZ. | I 

Exceljus ergo quadrati Tangentis 30 graduum ſupra qua- 
dratum Semiradii majus eſt quam tertia pars quadrati Semi- 
radi, tanto quantum eſt duplum quadratum Þ Y. Quodeſt 
contra Prop. 47. El. 1, 

Error autem hic in quadratis ipfts, ut vides, fatis eſt ſen- 
ſibilis, <tf1 in lJateribus non tam facile apparet. Apparebit 
autem fiad :rectz B G addideris in directum Radium totum. 
five, arqz inter 1las mediam inveneris proportionalem. Nani 
erit +illa quidem non valde diverla a Tangenre, fed tanien fi 
cum diligentia operabere media 1lla- minor erit quam Tan- 
gens 30 grad. nimirum quam B L; eft tamen illa media, latus 
verum, quadrati xqualis 48 quadratis a ſexta parte B G, ni- 
mirumabN-r.* 

Verumerror Hle a1y magnus an parvus fit, nihil hic refert. 
Nam eſt nullus effect; cum tamen propoſitio" illa ( propter 

pl, . : Principia 
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Principia quibus innititur, quz ſunt ut ſupri oftendi dubiz 
fidei etiam ipfa dubia eſt. Itaque temere ditum eſt a Cla- 
vio ad Prop. 16. EL. 3. contra Pelletarium, Geometricas ( id 
eſt Geometrarum }) demonſtrationes ejuſmodi ejje ut conſenſutn 
extorqueart, ac dubitationem omnem excludant, milloq;, modo 
quempiam ſinant ancipiti opinione diftrahi, fic, ut tum aſſentia- 
tur fr velit, tum ſs nolit diſſentiat. 

Si circulus vel triangulum ſectum fuerit in quatuor partes, 
que partes dilperſz <ltent, una ad Indos Otientales, altera 
ad Indos Occidentales, tertia ad Polum Arcticum, quarta ad 
Antarcticum , putaſne cfſe demonſtrationem Geometricam 
aliquam guz me cogere poſlet ut credam, punCta eorum ver- 
ticalia nen cfje quatuor punCta, ſed unum idemq; punctum. 
Item fi quid moveatur motu xquabili per Minus & Majus ſpa- 
tium, extorquebitne demonſtratio ulla ut credam quod non 
tranfeat per xquale, aut ut credam vera cfſequz ſupra oſtend1 
eſte abſurda. 

Si mea hxc reqe demonſtrata ſunt. animadvertenda tibl 
prxterea ſunt, primo, maximam partem propolitionum quz 
dependent a 47% El. 1. {ſunt autem multz ) nondum efle de- 
monſtratam. 7 

Secundo. Tabulas Sinuum, Tangentium , & Secantium 
egregie talſas eſſe; propterea quod calculus eorum dependet 
a veritate horum duorum Allumptorum, 1.Radix numeri qua- 
aratorum non eſt numerus quadratorum ſed linearum.2.Numerunt 
L tnearam per numerum( ſimpliciter )multiplicatum facere nume- 
rum quadratorum. Cum enim quadratum area compoſita ex 
Radio & Tangente 3o grad.xquale fit decem quacratis a ſemi- 
radiozfi ponatur Semiradius 5000, erunt ties Scmiradil 15000 
pro BN. Quadratum autem a Semiradio eſt 250cccoo, & 
quadratum a BN 2250cccoo que duo quadrata mul ſum- 
ptaſunt 250000cco, cul 'xquale eft quadratum a B M com- 
pelita ex Radio & Tangente 3o grad; Radix autem numeri 
 250000co0 eſt 15811----quarum partium Radius eſt 10000. 
Relinquitur ergo pro Tangente 3o grad. 581 1----proxime. 
Eſt autem tn Tabuljs Tangentium pro ejus quantitate. poſitus 
numerus 5773=---, qui eſt error momenti fatis magni in cal- 
| culi, 
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( 62) 
culis Aſtronomicis, & in calculo triangulorum quo utuntur 
Aprimenfores. lifdem principiis quz oſtendi ſupra efle falſa 
attribucre potes, quod quantitas circuli a magnis ingeniis om- 
ni zvo, quzſitum, inveniri tamen non potuerit. Qais enim 
przjudicium Archimedis non vereretur ? Etfi liber cjus de 
Dimenfione circuli non mih1 videatur ab ipſo editus ; conti- 
net cnim tres tantum propolitiones, nec eas ordine quo opor- 
tuit diſpoſitos, nec {icut alli ejus Iibri ad quenquam qui eos 
conſideraret miſſus, fed ut cui nondum manum ultimam 1 101- 
poſuerat apud fe retentus, ab aliis Geometriz minus peritis 
poſt mortem ejus editus. 

Doctrina autem & ipſa nomina Gant ,Tangentium & Se- 
cantium calamitas Geometrix nupera eſt. Qui ſubtenſas & 
femiſubtenſas quz nunc vocantur dimidiatorum arcuum Sinus, 
calculo primus ſubjecit tuit Ptolomxus. SInum nuſquam Scri- 
ptum invenio ante Regiomontanum,qui ve1 © Tabulas Sinuum, 
Tangentium, & Secantium quibus utimur primns condidit fuir 
Clavius. 
 Secundo, notatu dignum eſt, cauſam quod Quadraturacir- 
cult,diviſio Rationis , allaqz pulcherrima ſed dithcillima Geo- 
mctriz problemata tam diu Jatuerunt, in 1llis ipfis efle demon- 
{trationibus quas cogentes elle przdicant. Prim omuum Ara- 
bes invenzrunt qQuadratum quadrantis perimetri decupium 
cfle quadrati a Semiradio; quod etli veriſiimum ſit, confuta- 
vit per extract lonem Racdicum Johannes Regiomontanus (qui 
idem efle putavit quadrati Jatus & numecri quadrati Radicem ) 
Audi plum Regiomontanum , Arabes olim circulum quadrare 
pollicati thi cir cumſe erentie jue equalent red amt deſcripſiſſc 'At. Danc 
pronuntiavere «inn 3 ng $1 citcul; diameter Cao ut unum, 
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pellantur, Tterum dorina hzc & AN: apparuit a Scaligero, 
atQ; i iterm _ itparyit expulſa exorcil mMq canpinorym; a Cla- 
Vie Sed tertiua nunc aPPAIENs », Jofte. } Jam exorciimos. & . 
|  convitia 
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convitia contemnere , nunquam puto abigetur. 

Notabis przterea convitiorum cauſas. Quod Scaligerum 
Clavins,Orcntium &Longomontanum ali1,convitiati ſfunt,quz 
cauſa etle potuit? Quo lez(1 fecerunt ? Paralogiſmus meus 
damnum tuum non eſt. Unde igitur irz tantz? An a zelo 
boni communis., nimirum ne corrumperetur paulatim Ma- 
thematica ? Utinam quidem 1llis omnibus cura Boni communis 
tanta efler, ut nihil ownino'in libris falſi paterentur eſſe ſine 
confutatione. Sed ita eft homo, nift prxcepta vera Philoſo- 
phiz moralis ante didicerit, ut famam aur lucrum primario, 
Veritatem ſecundario appetat. Indeeſt quod iraſcantur illis 
quorum induſtria nimia veritatis lux infertur, qua pateſcat 
omnibus quantuli viriſunt qui volunt haberi maximi. Ego ali- 
qua quidem in Exclide reprehend1, non tamenut illum non pu- 
tem magni faciendum efle, qui Scientiarum Mathematicarum 
tradendarum methodum primus tradidit. Nihil ab Archimede 


editum non laudo. Conlilium mihi aliud non eſt quam Arith- 


meticz & Algebrz in demonſtrandis Propoſitionibus pure 
Geometricis abuſum tollere, f1 potuero. Vale. 
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Centro N radio NB deſcribatur arcus circuli BG ſecans 
| Pc K D a 
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omntmodam inveniri preſumpſerim, id nunc 


qui frat oſtenſurus ſum. 
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: KD PSPOGCE Ns Rr Rn ES : 
De Medits Proportionalibus in genere. \ 4 
Inter duas ref as datas invenire Medias Froportio- | 2 
wales quotcungs. 


| Wint primo inventende due Mediz inter datas - 

| We ( in fig. 1. ) quaſcunq; AB majorem, & A V | 

| 3 minorem. LY 

| þ Fiat abAB quadratum ABCD, &ain late- YT 

{— Wa. ribus AB, AD, ſumantur AE, AF, utraqz xqua- . [3 

WW © ; 12 
Inter AB & AE inveniatur media A 4; cui zqualis in late- 


re AD ſumatur A 5, ducaturq; 4b, quam dufta diagonalis 
AC neceſlario. ſecabit bifariam, & ad angulos refosin d. | 
. Ducatur etiam diagonalis BD ſecans A C in N. Ttaq;z AC, 
B D fecabunt ſe mutuo bifariam, & ad angulos reCtos in N. E 
Jungantur D «, 6 E, ducaturq; E F ſecans A Cin 0; eruntq; | 12 
AN, Ad, Ao continue proportionales, in eadem ratione 5 

cum reCtis AB, Aa, AE, live AD, Ab, AF, &reqzBD, 

ab, EF continue proportionales. 
Centro N radio NB deſcribatur arcus circuli BG ſecans 
K D 4 
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Da productam in G; item centro d, radio d a, deſcriba- 
tur arcus circuli ag ſecans þ E productam ing, duca- 
turq; dg. 

Quoniamergo eſtut AD ad Aa, ita Aa ideſt Ab, ad 
AE, erunt Da, bE parallelz, & anguli BDa, Dab, ab 
E zquales ; & per conſequens anguli B NG, adg, ( du- 
pli angulorumB D a, abg) interle zquales: 

Secetur arcus BG 1n tres partes: Zquales, quarum B H 
{int duzx; jungaturq; DH ſecans Jatus AB inT. Dudta 
ergo NH, erit angulus B NH duplus anguli B DH, id eſt: 
duplus anguli B DI, 

Reftzx Al ſumatur ( inlatere AD) zqualis AK, duca- 
turq; BK. 

Quoniam igitur xquales inter ſe ſunt tam AB, AD quam 
AT, AK, erunt quoq; inter: ſe xquales DI, BK &-.ſeca- 
bunt ſe mutuo in diagonali AC ad P; eruntq; tum DP, 
PB, tum KP, PI zquales; & dud I K eritparallela re- 
&1s B D,ab,E F. Quatuor denique anguli BDI, DBK,DIK, 
B KI erunt xquales, & eorum quilibet xqualis duabus ter- 
tils anguli B D a. 

Similiter ſecetur arcus ag in tres partes Xquales, quarum 
g þ, lint dux, & ha una, jungaturq; 44 ſecans ABin M, 
& ducatur 6b M. Angulus ergo adn centro, qui (1dem 
eſt cum angulo ad M) duplus eſt anguli a6 M in circum- 
ferentia, | ns 

 Redtz AM ſumatur (in latere AD ) xqualis AL. Jun- 
gatur LL; queerit ipfi dM axqualis. Ducatur aL. Cum 
autem ( propter tum Aa, Ab, tum AM, AL aquales ) 


#quales quog; fint « L, þM, illz ſecabunt ſe mutuo in dia- 


gonali AC ade; eruntq; anguli baL, 46M xquales. 
Dacatur ML ; quz ( propter AL, AM xzquales) erit re- 
(tz 4b parallela, Quia autembM, aL ſecant ſe mutuo in. 
e, erunt Quatuoranguli ab M,baL, bML, aL M zquales, 
8& quilibet egrum ſemiflis anguli a 4 M, & duo argulia LM, 
þML, id eſt totus angulus 4d ML, five ipfi aqualis 4LM 
x#qualis tertiz parti anguli adg, id eſt #qualis duabus. ter- 
tiis anguli abE, five anguli B D a, 1d eſt zxqualis —_ 
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BK1 vel DIK, EtquiareQtza b, ML ſunt parallelz, erit 
_ctiam angulus 4d M xqualis eidem angulo DIK fiveB K1- 

Producatur Ld utcunq; ad f. Erit ergo angulus fd M 
externus xqualis ambobus timul angulis internis 4 L M,4M L, 
Angulus ergo fd M duplus eſt anguli « 4 M, dividiturqz an- 
gulus fd M a recta 4a bifariam. Ducatur P #» dividens 
angulum BP I bitariam, & ſecans AB in. Cum igitur 
angulus BPI duplus fit anguli PKI, eric angulus 
7 PI xqualis angulo fda, & angulus Pd rectus 5 & 
rectx Pw, da parallele, & proinde anguli (Pd, fd4P 
Xquales. Quoniam igitur IK ſecat Pd ad angulos re- 
cos, producta Lf incidet in. Similiter oftendi potelt re- 
ctam Md productam trantire per K. 

Eſt ergo quadrilaterum IP K 4 I Rhombus. 

Jungantur MF & LE, quz quia ſunt zxquales ſecabunt 
ſe mutuo in diagonali ad #. Et parallelz ſunt tum D a, 5E, 
tum DB, ML; tum etiam IK, EF; erit ergo angulus 
bEL =qualis anguloI D a; & anguli LEF, LMF zqua- 
les duobus angulis BD 1, DBK, id eſt duobus augulis IL M, 
_ K ML utcrq; utriq;. | 

Eſt ergo quadrilaterum M d L » M Rhombus. 

Sunt ergo PB, dI, #:M,; = E continue proportionales. 

_ Sedur PBad PI,” 1deit adPK, ita ecltABad AK, id 
eſt ad AI propterea quod recta AP dividit angulum 
pÞ AK bifariam. Item ut 4 I ad #M ideſt ad 4 L, ita 
clt Al ad AL five ad AM; quia Ad dividit} angulum 
IA L bifariam. Itemut »M adzE, ideſt ad Fs, ita eft 
AM ad AF five AE; quia Az dividit angulum M A F bi- 
tariam. OY 

Sunt ergo retz AB, AI, AM, AE continue proportio- 
rales, & AI, AM; tive AK, AL Mediz qualitz. 

_ Rurſus1nter datas quaſcunq; AB, AV inveniendz fint Qua- 
tuor Mediz. Flat ab AB (fhg.2.)quadratum AB CD, ſuman- 
rurqz in lateribus AB, AD partes AE, AF utraq; xqualis 
minori A V ; ſumaturauteminter AB, AE media Aa, cui 
(in latere A D)ſumatur zqualis A b, junganturq; Da, & 6 E, 
ducanturqzDB,ab,bE,EF.Ducatur etiamdiagonalizAC ſecans 
| K 2 D B. 
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DB, ab, EF, inN,4,o, Deinde centro N, radio NB de- 
ſcribatur arcus circuli ſecans D a productam m G. Secetur 


autem arcus B G 1n quingq; partes Zquales, quarum B H int 


dux, BQ quatuor. 

Item centro d, radio 4a, deſcribatur arcus circuli a oe ſe- 
cans b E productam in g feceturq; arcus g 4 in quing; partes 
xquales quarumg + fint due, &g q quatuor. | 

Ducatur DH fecans ABin R. Etin Jatere A D, ſuma- 
tur AS zqualis AR. Ducanturq; BS, RS; eruntq; DR, 
BS xquales ; & propterea ſecabunt ſe mutud in diagonali 
AC ad T, &erunt DB, RS parallelex; & quatuor an- 


'guli NBT, NDT, TRS, TSR zquales, & quilibet eo- 


rum Z2qualis duabus quintis anguli BD G. 
A puncto S ducatur S X parallela DR, & a pancto R 


ducatur R Y parallela BS. Eruntergo SX, RY zquales, 


& ſecabunt ſe mutud in diagonali ad Z. Itaq; quadrilate- 
rum STRZS erit Rhombus, junctaq; XY erit parallela 
rectis DB, RS, & ab; & utervis angulorum ZXY,ZYX 
xqualis erit angulo BDR, id eſt duabus quintis anguli 
BDG. 


Ducatur dq ſecans A B in M, ducatur etiam b M,eritq; SY 
pulus a 6 M ſemiſſis anguli a d M. In latere A D ſumatur A L 


zqualis A M,junganturqz ML & 4 L.Itaq; 6 M,a L, fecabunt 
& mutud (cum fint zquales) in diagonali AC ade. Quare 
ambo ſimul anguli 4 M L, e ML, ſunt #quales anguloZXY. 
 Etquia ad, ML ſunt parallelz, erit angulus a 4 M Pqua- 
lis anguto 4M L, id eſt angulo Z XY. JungaturL d (quz 
xqualis eſt 4 M ) & producatur utcungq; ad f. Erit ergoan- 


gulus FdM duplus anguli adM, id eſt xqualis angulo 


BTRfveDFS, live YZS, fiveRZX. Eſt ergo recta 
Lf rectis BS, ZR parallela, & recta dM rectis DR, SX 
parallela. Sunt autem anguli a df, ZX Y zquales, & tum 
ab tam XY fecat AC ad angulos rectos, Sunt ergo anguli 
FdL, X Tet xquales. Quare recta Lf (quz tranſit per d) 
incidet producta in X ; & propter eandem rationem produ- 
cta M d incidet in Y. Eſt ergo quadrilaterum YZXdY 
Rhombus. 

A 


© WTI pores 


_ cnn. 

A punto M ducatur refta MI parallela L'X fecans A 
in I; item a punCto L ducatur refta LK parallela Y M lecaus 
AD inK:; quz duz MI, LK, cum int #quales , ſecabunt 
ſe mutud in diagonali A C ad #2; quia autem LM fecat eandem 
diagonalem ad angulos re(tos, & ſunt tum 4 EL, » M, rum 
4 M, #z L parallelz, crit quadrilaterum Ld4M LL Rhom- 
bus. | 

Poſtremd jungantur I E, KF quz ( cum fint zquales ) 
ſecabunt ſe mutuo in diagonali ad x. Quoniam ergo tum 
IK, DB, tumEF, SR, tum bE, D 2 ſunt parallelz, & 
tam TE, KF, quam BS, DR ſecant ſe mutuo- 1n diagonalt 
AC, erunt anguli »IK, zKI, »EF, »FE zquales tum 
inter ſe, tum angulis TBN, TDN, TRS, TSR & re- 
cta F K parallela reftis BS, RY, XL, MI, ficut & IE pa- 
rallela rectis DR, SX, YM, LK. 

Eft ergo quadrilaterum I w K » I Rhombus. Quare BT, 
RL, Xd, Mm, K » ſunt continue proportionales 3 & pro- 
pter angulum BAS.R AY, XAL, MAI divilum ab AN 
bifariam, erunt ( per Eucl. 6. 2. ) readz AB, AR, AX, 
AM, AK, AE, fieut & AD, AS,AY,AL,AI, AF conti- 
me proportionales. Itaq; inter-duas AB, AV datas in- 
ventz ſunt quatuor Mediz AR, AX, AM, AK, five AS, 
"AY. AL, AT. — 

Ad Mediarum numerum omnem demonſtrationes appli- 
care {mgulas 1mpoſſibile eſt. Manifeſtum autemeſt, quod, 
ſ1 arcus BG fecetur ſeptifariam , inventri ſex Rhombos la- 
tera habentes totidem continue proportionalia, &. conſe- 
—_ ſex Mediasz quemadmodum ex triſeCtione invent# 
unt duz Mediz, & ex quinquiſeftione quatuor Mediz 
atq3 ita in infinitum pro Mediis numero paribus. Datis 
autem paribus, omnis Mediarum numerus impar facile inno- 
reſcit per ſumptionem interſingulas proportionales fingularum 
Mediarum. Invenimus ergo Methodum generalem inveni- 
end! inter duas rectas datas Medias quotcunqz per ſectionem 
anguli ; quomodo autem angulus in ratione data quacunqz 
ſecandus {it docuimus fupri Cap. 22. 

_ Hzc quanquam certa & demonſtrata, corruerent tamen fi 
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verum eſſet, quod Algebriſtz.noſtri dicunt, Radicem nume- 
ri quadrati, & figurz quadratz latus idem cle. 
Examinabimus jam Logicz quam illi jactitant ſeveritatem. 
Vitiolam eſle atunt demonſtrationem in quam non ingre- 
ditur omne id quod ad conſtruftionem aſ{lumitur. Ego con- 
tra, demonſtrationem in-qua neque propolitionem, neqz con- 
ſequentiam ullam falſam reperio, peccatorum omnium con- 
tra Logicam abſolvendam cenſeo. Neque uylorum regulam 
illam utcunque ſpecioſam legiltle me memiai 1n Ariſtotele, 
neque in alto ſcriptore logico. . 
Exhibenda mihi igitur eſt demonſtratio legitima, ubi al- 
ſumptum aliquod ad conſtructionem non tamen adhibetur ad 


demonſtrationem. Demonſtrabo autem abſque trifectione 


anguli inter reftam datam & ipſius ſemitlem quznam fint Me- 
dizx duz proportionales. | 

Sint datz ( fig, 3.) duz rectz AD, DV facientes unam 
reftam A V. Sit autem D V ſemiſhs iplius AD, fiarque a 
majore A D quadratum AB CD. Inter AD & DV in- 
veniatur Media proportionalis D E, cut in Ilateribus: B C, 
AD ponatur zqualis AO, & BR; jungaturque RO, & 
producatur. 

Secetur D O btfariam inK; centro autem K intervallo 
K V defcribatur circulus V1 MX fecans CDin X, AD 
inM, & R O produftam inIT. Quoniam ergo RO, CD 
lunt parallelz, anguli deinceps ad O & D ſunt recti, & D K, 


KO xquales, & proindeetiam O M, DV z#quales, Aqua- 


les item funt IK, KX;'& IX diameter circuli V I M X,ea- 


demque zqualis re&tz M V, Itaque dudtis reftis VX, XM, 


MI, ['V erit VIMX redctangulum ; & tres rectz DM, 
DX, DV continue proportionales. Diviſis autem M X, 
IV bifariamin Z &L, ducta TL trauſibit per K, & lecabic 
tumMX tum [ V ad angulos reftos.. | 

In reta IK fumatur IP aqualis DV, erit ergo reliqua 


P X xqualis DM, & PK zqualis DK; item L K ſecabit. 


angulum DK P bifariam, 
Producatur CD inG (fecans KL inS) ita ut DG, CD 
ſint xquales. M..: = 


UW $2 | 

A-punco P ducatur re&a P Y perpendicularis re&tz1P, 
xqualis autem D G junganturqz YI, GV. 

Quoniam ergo IP eſt xqualis DV, &P Y xqualis DG, 
& anguli adP&D redti, erunt YI, GV. zquales, & divi-! 
{4-Y t bifariam in H, circulus defcriptus radio HI trantibit 
per P&Y. : Z; ESI] 

Producta autem Y P tranſibit per M, eritque P M z#qua- 
 Iis D'X. Cum enim IP, DV fint zquales, & I'M, V X- 
#quales & paralle]z, &-1n triangulis IPM, XD V angult 
ad P & D red, erunt quoq; PM, DX. aquales: - Similt- 
ter quia OM, eſt xqualis DV, & MI, XV. zquales & 
_ parallelz, erit OI xqualis eidem DX, & tota Y M: zqua- 
lis tot1 GX. 

Secent autem ſemutuo PM & OI in Q. _ Xquales ergo 
inter ſe ſunt QI & QM, #zquales item angultQM I, QIM; 
item anguli OMP, OIP cum aquales fint tumKP, KO, 
tumKI, KM, 'tum etiam OQ, PQ, & angulus'P MI 


xqualis -angulo DX V, & angujus PIM xqualis X V D, 


propter- ſimilitudinem triangulorum PMI, DX V, & an- 
gulus P Q Tl externus .duplus anguliinterm PMI vel PIM. 

Quoniam autem O Q:, DS ſunt parallelz, tranſibit MY 
_ - per S. Eſt enim angulus KSD aqualis angulo DX V 
propter KS, XV parallelas 3 eſt autem angulus M QI 
ejuidem anguli DX V ſive KSD duplus. Ubicunque ergo 
M Y ſecat DG faciet- cum illa angulum anguli K S D du- 
plum. Cum enim anguli ad P & D int recti, & angult 
ad K aquales, atque etiamrectz DK, KP axquales; pro- 
ducta M-P donec concurrat cum K L, faciet cumilla angu- 
lum Xqualem anguloa KS D; 1d quod heri poteſt in uni- 
co puncto rettz KL, nempe S. Quare refta' K L dividit 
angulum PS D, fimulque verticalem ipſius Y SG bifariam: 

Quia vero xquales inter ſe ſunt tum GD, YP., tum 
DS, PS, zquales quoque erunt rectz GS & YS. Ducta 
ergo GY ſecabitur a KL. produQa bifariam & ad angulos 
rectos in T. Ls | 

Cum autem in triangulis T Y S$, DXV, anguli ad T & 
ſnt rect1, & anguli ad S-&X quales, erit angulus TY S 
xqualis angulo X V D.- Jungantur 
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_Jungantur HS, HP,HD: Quyoniam 'ergo in triangulis 


HPS, HDS, latera PS, DS ſunt #qualia, & latus H$ 
commune, erunt quoque latera HP, HD aqualia; & an- 


guli HPS, PHS. xquales angulis HD S, DHS uterque 


utrique, Circulus ergo deſcriptus radio HP { qui tranſir 
perI & Y ) tranſibit etiam per D, | 

Etiam quia rectz DK, K Þ, ut & anguliad K zquales funt 
tranfibit HS per K; 8 proinde fecabit I V. bifariam & ad 
angulos reftos in EL. -Itaque triangula reqangula ILH, 
VL H ſunt zqualia & ſimilia. Quareredctz I H, H V ſunt 
Xquales. — | 

Dividitur ergo rea GH bifariam 1n H, & circulus de- 


ſcriptus radio H P tranſit per puncta G; I, P, D, V, Y. Eſc 


ergo angulus GY V in femicirculo, 


EfÞ igitur tum IGYV, tum GMXY, tum etiam (ut 


anteoſtenſumeſt ) I MX V rectangulum.. 


Itaque triangula rectangula GDM, MDX, XDV f- 


milia ſunt; & propterea quatuor rectz DG, DM,D X, 
D V continue proportionales, quarum D M, D X ſunt Me- 
dix quzitz. Item OR, OV, OI, OM continue pro- 
fo.tionales, quarum OV, Ol ſunt Mediz qualitx. Item 
PY,PX, PM, PI continue proportionales, quarum P X, 
P M funt Mediz quzſitz. | 

Cor, Quoniam Y X, G M funt parallelz & zquales, tem 
GM, VR parallelz & aquales erunt recex VY & XR 
#quales. | Li | 

Idem demonſtrari poteſt ex eo ipſo, quod recta DE eſt 
=” proportionalis inter AD & iptiusſemiſſem D V, hoc 
modo. _ 

Quoniam DC, DE. DF (fiveDV ) ſunt continue pro- 
portionales, erit ur DC ad DE, ita difterentia CE ad 
difterentiam EF. Qupare ratio DC ad DF duplicata eſt ra- 
tionisCE ad EF. Et quia DE eſt diagonalis quadrati a 


DF id eſt quadrati DF rg, erit C E diagonalis quadrati . 
abEF, ideit quadrati Cy#4; cum fint tum EF, C5, tum 


þF, CE equales. | 124 | 
Quomam autemeſt ut DCad DF ita ACadAr, erie 
: | | — quoque 


: 
| 
: 
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quoque ratio AC ad Ar duplicata rationis CE ad C5. 


Cum autem C»-+4 fit quadratum tranſjbi: AC per v. Ducts: 


ergo #7 parallela CD, erit ur C# ad Ch, ita DC ad#7 1deft 
ad Dh, Efſtergo ratio AC ad Ar, ideſt ratio DC ad DF du- 
pPlicata rationis DC ad Dh, Quare (cum Dh, DM tint zxqua- 
les, & DX media proportionalis inter Db & DF) erit ur DC 
ad Dh, ita Db ad DX, & ita DX ad DF. Sunt ego rurſus 
recte 1h, DX Mediz quzſitz. 

Si quis in hac demonſtratione propofitionem fallam aut 
non necellariam i}}ationem oſtenderit, modo convitiis ſe ab- 
ſtincat (etl1 mihi meus error placere: non poteſt?) veritat! 
ramen ſtudens non inique feram. Sed ut co ſolum nomine 
accuſer, quod poſtquam ad conſtructionem allumpſiliem me- 
diam proportionalem inter extremas, medietate 1lla non ſum 
uſus, iniquum eſt. Dicant velim, illa regula a quo Magi(tro 
Logicx profedta eſt, ut cum Magiſtro ipſo controverlia mit 
lit. Sin nullius Magiſtri , ſed ſuz ipſorum prudentiz dicra- 
men {it oftendant 'efte infallibile. Quad dicant ſine exemplo 
ctle, nihif moror ;' quezram enim viciflim quis ſuit 'ille qui 
lia methodo duplicationem Cubi denionſtravit. Enclides 
multas-habet in initio Elementorum definitiones, quibus ta- 
men nuſquam utitur. An Definitiones ad demonſtrationes 


minus neceſ}arix ſunt quam Aſſumpta. - Analytici omnesal- 


ſun u taliquid ignotum ( etfi ab ignoto per ſe, notum fier1 ni- 
1:1: poteſt) ſed ope aliorum'precognitorum Problemata multa 
aut ſolvunt: aut ſolvi non polleidemonſtrant. * At Verum Poſt- 
tum minus valebit, quam pro vero ſuppoſitum dubium ? Er- 
rant qui fic ſeritjunt 3 'Verum enim, tam ſui quam falh index | 
eſt, ur a quonihil niſi verumderivatur. oy 
_- Sednequid omittamus quod Problemati nobili perſpicu- 
tatem allaturum videatur, eandem nunc conclufionem'abeo 
iplo:demonftrabimus, quod rea A O xqualis ſutnpra fitrect# 
DE, id eſt medi proportionali inter extremas AD& DV. - 

; Sumatur (in latere DC) recta DF zqualis DV, & deſcriba- 
turquadratum DFrg. Etrit autem punctumr in diagohali DB. 
; |» Defcribatur quadratuth DXpg, & erit punctum 'incademi 
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Deſcribatur quadratum DEX; cujus etiam punctum & erit 
in eadem diagonali DB. Secet autem /& producta latus BC 
in ,& rectam Xp productam inw,& rectam Fr productam in s. 

Deſcribatur deniq; quadratum DMzh, cujus punftum 7 eric 
in eadem diagonali DB; cujus quidem latus þ # produCtum ſe- 
cet lx in 0.& AB int.latus autem Mz produqum ſecet BC in w-. 

 Oſtenſum autem eſt tres retas DM.DX.DV id eſt Mz, 9p, 


gr eſſe continue proportionales,item OM, DV,id eſt OM, gA 


elle xquales, &'proinde (dempta communi gM ) xquales elle 
AM, & 0g, ideſt tz, vel i#z, vel F E, & propterea reftam g M 
xqualem efle EC, vel kx, vel os. 
Quoniam jam /k media eſt proportionalis inter /z, & ls, 
erunt tres rex 1, 1k, In continue proportionales. Erunt item 
gr, 4p,M3, 1d eſt /s, /u, /o continue proportionales. Eſt autem 
utrralque Analagiſmi eadem Antecedens /s, Quare (per 
Prop.28. Elementi decimi quart1 ) ratio /z ad /o duplicata erit 
rationis /k, ad /x. Sed ut /k, ad /z, ita eſt Mz ad 1k, 
Ratioergoln ad /o duplicata eſt rationis /o five Mz ad 1k, 
S:d ratio quadrati D&57M ad quadratum DEk duplicata eſt 
rationis;M 2 (jdeſt ) ad ks ©, _ 
. , Si erga quadratum D&M iatelligatur ductum perpendicu- 
Jazicex, in ſuum/latus Mz, item quadratum DEK4/ perpendicula- 
riter inreqam #2 #qualem lateri AD, fient duo pa rallelipipeda 
quorum latera & altitudes reciprocantur. - Quare ( per 
Prop:34. Eiementi.undecimi)erit cubusa DM (Cubusautem 
eſt parallclipipedum) xgqualis ,paraticlipipedo;cujus: baſis eſt 
equalis: quadrato:NE&, altitydo xqualis /x ſive AD. - 
; >Sedquadzatum DE #quale eft retangulo-ſub AD, DV id 
eſt rectangulo MR, parallelipipedum autem ſub re&angulo 
MR ductum/in. OR #qualem AD, eſt dimidium Cubi. totius 
alaterg Dy nelt aqualegquatuonCubisa latere DV. Iraq; 
Hs DM; Mediagumguayun inter AD,DV major, & da- 
tera/ Qgodjerat Lemonifzaniam.; 1. ; 1-2 Uh 
. Othendam)am rectam lemillem elle Tangentis 30igra- 
QUUm. Yecet RO-rGtam —_ 3 eritq; Oyſidua 45. graduum. 
F2qz,utra rus DAcgMlinueiiAB, videlicetdateri 
rotlus quadratt ABCD, Circulus ergo deſcriptusRadioJde 


\ Li 
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CME 


tranſjbit per &, & circulus deſcriptus radio AB tranfibit-per y- 

A punoy erigatur recta y* perpendicularis ipſ1 Ay, ſecans 
BC in ©, producaturq; *y ad Jatus CDin z. Erit ergo trian- 
oulum C* & xquicrurum, & anguli ejus ad « & z lemirett). 
Producatur gr ut ſecet arcum C4 in &, eritque angulus CD& 
tertia pars re&ti. Quare producta D*+ factet cum latere CB 
angulum xqualem duabus tertiis rect1. 

Quoniam autem angulus Ry® cſt ſemirectus, & angulus 
CDc tertia pars. reci, taciet D* producta cum za angulum 
anguli reCti partem ſextam, Sed angalus Rey qui ctiam eſt 
ſcmirectus una cum lexta parte rei taciet duas tertias reCt), 
Quare junfta *© & producta incidet in D, Eſt ergo Ce Tan- 
gens anguli 3ograduum, & huic xqualis Cz. Sed ( propter 
angulum C y © rectum diviſum bifariam ab Ry ) recta C, du- 
pla eſt rectz CR, 1d eſt rectz DO. . 

 Corol/. 1. Sequitur hinc rectam C y live y* five etiam B* du- 
plam efle retz Og live FE. Quoniam enim DO, Og ſimul 
ſumptz #quales ſunt ſemiſhiJateris AD, erit dupla DO, 1d eſt 
C*, una cum dupla Og xqualis radio toti BC, Cumergo Cz 
[it dupla DO, erit refidua B* xqualis duplz Og five AM 
tive Boz. ” 

Cor. 2. Jungatur & y producaturq;z ad RCinY, Quoniam 
crgo Ay duplaelſt Ag, erit quoq; ( propter fimilitudinem tri- 
angulorum Aye, Cyy ) recta 3 C dupla Cy. Itaque Cy, Bm 
funt xquales, & Ry, quz eſt differentia inter CR & Cy,zqua- 
lis difterentiz inter dimidium lateris & Iangentem 3o gra- 
duum. . | 
Cor. 3. Dupla ry zqualis eſt Tangenti zo graduum, nempe 
rectz C*. Nam Ry, yr ſunt zquales. 

Cor, 4-Semiſſts circiiferenti# circuli deſcripti a gr ſemiradio 
 Xqualis eſt Jateribus ambobusCuborum quorum unus circum- 

(cribitur, alter inſcribitur eidem ſphere in qua maximus cir- 
culus eſt qui deſcribitur radio gr ſemiſſt lateris AB; quod fic 
oſtendo. S11n quadratorum eorum quz cubi baſes "a uno - 
quocung; ducatur diagonalis, erit quadratum ejus duplum 
quadrati a latere cubi.Rurſus,ſi in termino alterutro illius dia- 
gonalis erigatur perpendicularis zqualis cubi hteri, re&ta_ 
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quz;ſubtendit diagonalem, & latus illud cubi ereCtum, pote- 
rit triplum cubilatus. . Erit autem 1lla ſubrendens maxima 
omnium refarum que intra cubum duci pollunt ; & per con- 
lequens, diameter erit ſpherz cui cubus inſcribitur. Nam 
diameter ſphzrz triplum poteſt lateris Cubt in 1lla ſphara 

iaſcripti. . | 

Centro r radio gr: ſemiſle lateris AB, deſcribatur circulus 
"C oF, ducaturque y- parallela & xqualis CD, ſecans diago- 
nalem ACin ©, Quoniam ergo # Zqualis eſt Tangenti Ce, 
0 juogatur# 7, erit ilJa xGualis eidem Ce ; cujus quadratum 
eſt «7 ” a, Quoniam ergo latus DC triplum poteſt rectz Cs, 
ut manifeſtum eſt ( ex eo quod ſinus 60 graduum triplum 
poteſt ſemiradii, & eſt ut ſinus 60 graduum ad ſcmiradium, 
ita radius ad Tangentem 3o graduum erir) cubus cujus qua- 
dratum eſt « Z-x inſcriptus in ſphara cujus maximus circulus 
eltnCg F. Manifeſtum autem eſt cubum cujus unum quadra- 
tum eſt ABCD circumſcriptum efle ſphzre eidem "Sg F, & 
oſtenſum eſt rectam compoſitam ex Jatere AB cubi circum- 
ſcripti, & C's, 1deſt #7 Jateri cubi inſcripti, equalem elle 
arcul quadrantis BD, 1d eſt ſemiſh circuli*»&gF, 

Poſtremo,Eadem ha:c comparemus cum numeris ; & ( quia 
rad/x numeri non ſemper e{t numerus_) quadrata ipſa in nume- 
rOs CONVertemus. | 

Producatur BC in ©,ita ut B- foffit decem quadrata a recta 
DV live DF, jungaturq; As, quz ſccabit DCinX 5 quod fic 
oltendo. 

Quouiam B/ poteſt decem quadrata a DV, & AB peteſt 
quatuor quadrata ab eadem DV, erit quadratum a B”, 10; 
quorum quadratumab AB five DCelt 4; live quorum qua- 
dratuma B” eſt 40, eorum quadratuma DCeft 15. Eſt au- 
temut 40 ad [6, Ita 16 ad 6;. 

Cumque Db oftenfa fit ſemiſlis totius B*, poterit Db de- 
cem quadrata a,ſemitle iplius DV, five a quarta parte Jate- 
ris DC. | | 

Quadratum ergo a DC ad quadratum a D4 (ive a DM. eſt 
ut 16 ad Io. | 
Rurſus, ut 16ad 1G itaeſt6;ad 4 Sed quadratum a DF 

| : ct 
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eſt 4, quorum quadratum a DC eſt 16. Quare latus quadratt 
15 eſt ad latus quadrat1 10, ur latus quadrati 6; ad latus qua- 
drati 4.  Quare rex [DC, Dh - latus quadrati 6; DF ſuut 
proportionales. | 

 $ed oftentum eft elle ut DC ad Db, -ita'DX ad. DF. Latus 
crgo quadrati's6? eſt ipla DX. 

Sequitur hinc,Primo re&tam-DX elle mediam proportiona- 
lem inter DC, 8 duas quintas ejuldem DC. 'Quadratum enim 
a DX, nempe DXpg, eſt duz quiatz quadrati a DC, quia 
3:eſt quinta pars 16,8 6; duz quintz ejuldem quadrati a DC 
& propterea xquale reftangulo ſub DC & duabus quintis 
ejuidem DC. 

Sequitur ſecundo,Quod duCti AX & producta ad occurlum 
BC productz 1n #, rectam B7 polle 10 quadrata a DF. 

Sequitur tertio, rectam DE (quz eſt media-proportionalis 
iater DC & DF) mediam quoque efle mter Dh & DX. Cum 
enim Qquadratum a Dit 10, quorum-quadratum a DC & 
16, & quadratum a-DE 8; Si hat ut 10 ad 8, ita 8 adrtertium 
erit i][ud tertium 65. Undepatet etiam hoc, rationem DF ad 
DE, cile ad rationem DF ad DX ut lubtriplicata ad ſubdu- 
plicatam, ut illi loquuntur ; ego autem malim dicere; 'ut 
rres rationes minoyis ad majus, ad duas rationes minoris 'item 
©—O£vo = BE 

Sequitur quarto,rectam B” eſſe ad DX ut 5 ad 2. Cum enim 
quadratum a B* tit ad quadratum a DC ut 4© ad 16, 'id eſt 
ut 5 ad 2, & ut quadratum a B” ad quadratum a DC ita ipſa 
B” ( quia quadrata ſunt in duplicata ratione laterum) ad DX 
erit Bad DXut5 ad 2; & quadratum a ÞY ad quadratum a 
DF ut 25 ad 2: ideſt ut 10ad 1;& 4plam B7 ad DF -ut 7. 1o qua- 
drata ad /. 1. Atque hactenusquidem calculi Ceometricus 6 
Arithmericus Pay 26 ns inter ſe & cum Euclide. 

Sunt autem rectz Dh ({ve DM)DX,DF (five DV) conti- 
nue proportionales,frropter ſemicirculum MX'V, Quare etiam 
earundem quadrata ſunt continue proportionalia, Atqui [1 
_ reducantur ad numeros, numeri 1}; proportionales non erunt. 
Eſt enim quadratum a Db, 10, quorum quadratum a DX eſt 

2,& quadratum a DF, 4.Quz numeri non ſuutproportionales 
LY} Reducantur 
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Reducantur enim ad numeros integros ( quod fiet multipli- 
cando ſiogulos per 5.) Facti autem erunt 50, 32, 20, qui 
proportionales non ſunt. Sunt enim 50, 32, 205! continue 
proportionales; quorum minimus eſt juſto major. Continue 
Item: proportionales ſunt DC, D4, DX, quibus reſpondent 
numeri 16, 10, >; qui proportionales non ſunt. Namreducti 
ad-integros fient 80, 50, 32 3 qui proportionales non ſunt. - 
Proportionales enim ſunt 80, 50, 31 -;, quorum minimus eſt 
juſto minor. : 

Lnde autem naſcitur hac Geometriz & Arithmeticz dif- 
ſentio ? Ab eo quod ſubtendens trianguli rectanguli non 
ſemper poteſt latera duo, angulo recto adjacentia, cum ſub- 
tendens iJla non fit linea, ſed minutum triangulum ; cujus 
fi punctum verticale computetur pro nihilo , terminus alter 
erit trianguli minut1 bafis. 

Cum enim duz rectz BA, BC punctum habeant commune 
B quantitate carens3; f1 ab eodem puncto B ducatur tertia 
recta faciens angulum quemcunq; cum BA vel BC, illa ter- 
tia propor erit utrivis duarum BA, BC, quamaltera earum 
alteri 3 & propterea habebit tertia illa cum utravis priorum 
plus. quam punctum commune, id eſt communem partem. 
Quare tres illz rectz una eademque erunt recta. Item 
propter eandem cauſam totum circuli planum erit linea recta. 
Quad fatis eſt ablurdum. | | 

Recta ergo ſubtendens pro linea haberi non poteſt, niſi 
quz fit diagonalis quadrati. llla enim dividit angulum re- 
ctum bifariam 3 1d quod non facit diagonalis rectanguli 
non quadrati. Unde neceile eſt numerantibus quadrata, 
( quia minutifſimi trianguli baſis quantulacunque ea fit, 
quantitas tamen eſt ) unam & eandem quantitatem ſzpius 
numerare. | - 

Si denique cubos iplos per numeros inveſtigare volumus, 
impoſlibile yolumus; quia quadratum multiplicatum per nu- 
merum facit ſefnper quadrata, quorum nulla multitudo fa- 
ciet cubum. Caula ergo quare problemata illa, metiendi cir- 


- —culum, duplicandi cubum, dividendi Angulum , dividendi 


Rationem, & alia multa inventa hactenus non fuerint , nulla 
aſlignari 
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aſſignari poteſt prxter has. 1*, quod ad ea invenienda abuſi 
ſunt Arithmerica. 2%. Quod errores antiquorum, recentio- 
res nimium venerati ſunt, 3%. Quod quierrores illos conati 
ſunt detegere, eos imperiti homines (ne ſua inſcitia ſimul de- 
tegeretur ) convitiisabſterruerunt. Quibus tamen omnibus, 
propter rei difficultatem, & antiquitatis reverentiam, ignoſci 
poteſt, przterquam ultimis 1]1is, convitiatoribus,non Geome- 
tris, ſed inſulſis,indignis, Geometriz procis, 
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